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44, ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
MEGYEI FORDULO — 2015. &prilis 11.

NEGYEDIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO
ird le, a megoldasok gondolatmenetét, indoklasat is
1. Bogi a 4. a osztalyba jar. A tantermikben egyszemgds padok vannak sorokban, minden

sorban ugyanannyi. Bogi el6l6l a negyedik, hatulrol a harmadik sorban l. Bogi sraban
téle balra négy pad, jobbra csak egy pad van. Hany gavan Bogiék tantermében?

Megoldas:
Bogi ebtt harom sor, mogotte két sor van, igy Bogi soré&@gplitt 6sszesen 6 sor pad van.
2 pont
Bogi mellett balra négy pad, jobbra egy pad, iggiBm@djaval egyutt 6 pad van egy sorban.
2 pont
Tehat 6 sorban soronként 6 pad van, igy 6sszes@&+636 pad van Bogi osztalyaban.
. 3 pont
Osszesen 7 pont TABLA
Bogi
Ha a versenygzrajz alapjan ad helyes valaszt, akkor is kapja emégontot.
2. Egy haromszog alaku csokis dobozban minden kis
haromszog alatt volt csokoladé, de Zsofi ezek kozil
megevett néhanyat. Ezutdn  bizonyos  kis
haromszogekre, amelyek alatt mar nincsen
csokoladé, rairta, hogy annak a haromszoégnek hany
szomszédos haromszoge alatt van csokoladée. Két
haromsz6g szomszédos, ha van kozos oldaluk. 1 2 1
Szinezd pirosra azokat a haromszogeket, amelyek
alatt meg biztosan van csokoladé! 1 2 2 3
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Megoldas:

El6szor beszinezzik a 3-as harom szomszédjat. Ekkdresnek
mar van csoki szomszédja, tobb nem lehet, azokat a
haromszdgeket kihdzzuk (x). Ezutan az alubl@vesnek, és a
kozépen let 2-esnek a masik két szomszedjaban is van csoki
(lasd abra).

A baloldali, alulrél masodik 1-esnek mar van csskomszédia,
a masik ketit kihtzhatjuk, igy a tobbi szamozott
haromszdg csoki szomszédjai is egyértakn(lasd abra).

A helyes szinezés indoklas nélkdl is 7 pont.
Ha a versenyzjol indult el, és beszinezte
az el$ 3 haromszdget, €s mast nem, akkor 2 pontot kapjon;
az el$ 4 haromszoget €és mast nem, akkor 3 pontot kapjon;
az el$ 6 haromszdget, és mast nem, akkor 4 pontot kapjon;
az el$ 7 haromszdget (a 7. barmelyik lehet az utolshkédmszog kdzul), és mast nem, akkor
5 pontot kapjon.
Ha a versenyz a j0 haromszogek mellett 1 rosszat is szinezkkpraa fentiek alapjan adhaté
pontoknal ketivel kevesebbet kapjon.
Ha 8 haromszdg j0, és van 1 rossz, akkor 4 pont jar

Ha a versenyza j6 haromszogek mellett 2 vagy tobb rosszatirsezett, akkor 0 pontot kapjon.

Ha a versenyg hibat vét, de kideril a leirasbol, hogy a fétdltérven, de szintén egyértetien
valasztotta a szines haromszogeket, akkor a feataian kapjon pontot. Ha nem derdl ki a
leirasbdl a gondolatmenet, de eltér a fenti sottgndszont a fentieknek megfeteszamu a j6o
es rossz haromszogek szama, akkor a fentiekndl evesebb pontot kapjon.
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3. Ird be a korokbe a 2; 3; 4; 5 és 6 szamokat Ugy, gy azoknak a szamoknak a kiilénbsége,
amelyeket az egymassal vonallal 6sszeko6tott koroklial, nagyobb legyen, mint 1!
Keresd meg az 6sszes megoldast!

1
Megoldas:
A 2 nem lehet az 1-gyel 6sszekdtve, igy a jobb adgfy a jobb kozégskorben lehet:
1. eset: a 2 a jobb als6 korben van. 2 pont

Ezutan a 3 csak a bal kb6zéggirben lehet, a 4 a jobb félzen, az 5 a bal als6ban, a 6 pedig a jobb
kozépsben (lasd abra

3 pont

2. eset: a 2 a jobb kozépkorben van.
Ezutan a 3 csak a bal alsdban lehet, a 4 a jokbbih, az 5 a bal kozéfizen, a 6 pedig a jobb
alsoban (lasd abra).

1 4

2 pont
Osszesen 7 pont
Ha a versenyzmegtalalta a két esetet, de nem irt semmi indglkégsontot kapjon.
Ha a versenyzcsak egy megoldast talalt, akkor 3 pontot kapjon.
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4. A Kovacs csalddban két fia és két lany egyszerre fmpli a sziletésnapjat.
Mindegyikiknek sajat tortaja van annyi gyertyaval, ahany éves, igy 0sszesen 42
gyertyajuk van. A két fia két év kulbnbséggel szikett, csakiagy, mint a két lany. A
fiatalabb fil kétszer olyan idés, mint az idésebb lany. Hany évesek a gyerekek kulon-
kulon?

Megoldas:

A legfiatalabb gyerek a fiatalabb lany, jeldljikyeggakasszal ax életkorat! Ekkor az iskebb lany
2 évvel idbsebb nala. A fiatalabb fiu kétszer olyahsd mint az idsebb lany, az itkebb fiu
pedig 2 évvel ilsebb a fiatalabb fiunal.

Fiatalabb lany————— N

) ] 2 Osszesen 42 év a 6 szakasz
Idésebb lanyt — és még 6-szor 2 év.

_ 3 2 2 > A6 szakasz 42 — 12 =30 év.
Fiatalabb fid:s — — Egy szakasz 30 : 6 = 5 év.
Idésebb fid: + L ' ; 2 ! 2: )

5 pont

Tehét a fiatalabb lany 5 éves, a#ddbb lany 5+2=7 éves, a fiatalabb fiu 2-7=14 éaeshsebb
fid pedig 14+2=16 éves.

Ellenérzés: 5+7+14+16=42, igy 6sszesen 42 gyertya vartakon. 1 pont

Véalasz: Tehat a fiatalabb lany 5 éves, dwa@bb 7 éves, a fiatalabb fid 14 éves, @zethb 16 éves.
1 pont

Osszesen 7 pont.

A vélasz magaban 2 pont, eltenéssel, de indoklas nélkil 3 pont. A probalgatéakcakkor
minésil indoklasnak, ha minden lehetséges esetet ézpgn

A szakaszok rajzolasaval haladhatunk mas sorrendberpéldaul a szdévegnek megfélel
sorrendben:

A fiatalabb fiu életkora egy szakasz, ennél 2 éwlé&tebb az iéisebb fil, €s ennek fele azakbb
lany, akinél 2 évvel fiatalabb a fiatalabb lany. kBk lathatjuk, hogy az ftigebb lany
életkoranak megfelél szakaszbdl 6 darab van, csak aéseébb fiunal van 2 év tobblet, a
fiatalabb lanynal meg hidnyzik 2 év. Azégkbb fiutol 2 évet atrakunk a fiatalabb lanyhoz,
akkor épp a 6 szakaszt kapjuk. igy egy ilyen szak&s: 6 = 7 évnek felel meg, ami adsebb
lany életkora. A megoldas innen mar megegyezid &eel.
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5. Kata leirta betiikkel a szamokat 1-61 egyesével 50-ig egy-egy cédulara (egy, Ketharom,
néegy, ...). Bence csukott szemmel huz a cedulak kéidy, hogy a kihuzottakat nem teszi
vissza. Legkevesebb hany cédulat hazzon ki Bencepdy a kihuzottak kozoétt biztosan
legyen olyan cédula, amelyen szerepel ,h” b&?

Megoldas:
Szamoljuk 6ssze, hany olyan szam vadl B0-ig, amelyek nevében van ,h” lfiét
Az egyjegyiek kozul a harom, a hat €s a hét ilyen, a kétiegkozil a hiszasok és a harmincasok.
gy 1-9-ig 3 ilyen szam van (3; 6; 7);
10-19-ig 3 ilyen szam van (13; 16; 17);
20-29-ig 10 ilyen szam van;
30-39-ig 10 ilyen szam van;
40-50-ig 3 ilyen szdm van (43; 46; 47).

Osszesen 29 szam nevében van ,hiibet 3 pont

fgy 50 — 29 = 21 szam nevében nincsen ,hiibet 1 pont

Ezért ha 21 cédulat hizunk, akkor még lehetségag;, mindegyiken olyan szam van, amelyikben
nincs ,h” beti. 1 pont

Ha viszont 22 cédulat huzunk, akkor mér biztosanalgan cédula, amelyiken van ,h” liehiszen
csak 21 olyan van, amelyiken nincs. 1 pont

Tehat legkevesebb 22 cédulat kell kihizni ahhogyhoiztosan legyen olyan cédula, amelyen
szerepel ,h” bet. 1 pont

Ha a versenyza ,h” beti nélkili szamok szama utan indoklas nélkil adta méglyes valaszt, 5
pontot kapjon.

Ha a versenyz a ,h” befis szamok szamat j6l szamolta, de utana a skatluga-eosszul
alkalmazta, igy 21-et kapott eredményil, akkor dtpokapjon.

Ha a versenyZ a ,h” beti nélkilli szamok helyett a ,h” b&sokkel szamolt, és igy azt a valaszt
adta, hogy 30-at kell kihtzni, akkor 4 pontot, 9a€? irt, akkor 3 pontot kapjon.

Ha a versenyz a ,h’befiis szamok szamat 1-gyel elszamolta, akkor 1-gyeR-hial szamolta el,
akkor 2-vel, és ha 3-mal, akkor 3-mal kevesebbgidwpjon. Vagyis ha ezzel az eredménnyel
utadna jol gondolkodott, akkor a feladat tovabbzége jar a pont.
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