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50. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Megyei fordulo — 2021. aprilis 23.

NEGYEDIK OSZTALY

Az 50. Kalmar verseny dontdjére Dorka két 4 cm széles papircsikbol az dbran lathaté modon
meghajtogatta az 50-es szamot. (A 0 hajtogatasat pontosan a felsé oldal kdozepén kezdte, és ott
is fejezte be.) Hany centiméter hosszi papircsikot hasznalt Dorka az 50-es szam
meghajtogatasdhoz 6sszesen?

Megoldas:
Haladjunk végig a papircsik egyik szélén, és szamoljuk 6ssze, hany négyzetracs-oldal a hossza!

Az 5-0s szamot fent, a papircsik fels6 szélén kezdjiik, €s végigmegylink a papircsiknak ezen a
sz€lén, igy ez: 4+6+4+4+5= 23 négyzetoldal, azaz a papircsik hossza 23- 4 =92 cm.

A 0 szamot alkot6 papircsik hossza: 3+11+3+11 = 28 négyzetoldal, azaz 28 - 4 =112 cm. Az
50-es  szamhoz  92+112= 204 cm  hosszi  papircsikot  hasznalt  Dorka.

A teljes megoldas 7 pont. Az 5-0s szamot alkoto papircsik hossza 3 pont, a 0 szam papircsik
hossza 3 pont. Ha a négyzetoldalak szama jo, csak nem szorozta meg a papircsik szélességével,
akkor legfeljebb 5 pontot kaphat.

Gellért harom kiilonb6z6 szamjegybdl haromjegyli szamokat alkotott. Mindegyik szam harom
kiilonbozd szamjegybdl allt. Ezek koziil Gellért 6sszeadta a lehetd legtobb olyan haromjegyti
szamot, amelyek kozott nincs két olyan haromjegyli szam, amelyekben valamelyik helyi
értéken ugyanaz a szamjegy all. Az Gsszeadas eredményeként Gellért 2553-at kapott. {rd fel,
mely haromjegyli szamokat adhatta 6ssze Gellért!
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Megoldas:

Legyenek a Gellért altal valasztott kiilonb6zo szamjegyek: A, B, C.

Ekkor a Gellért altal 6sszeadott szamok: ABC, BCA, CAB. (Mas haromjegyli szdm nem
lehet, mert akkor valamelyik helyi értéken ugyanaz a szamjegy tobbszor is szerepelne.) Ezek
Osszege 2553. Harom szamot adtunk 6ssze, egy helyi értéken az 6sszeg 30-nal kisebb, igy a
nagyobb helyi értékre 0-t, 1-et vagy 2-t lehet atvinni. Mivel a szamok 0sszege négyjegyi, €s
az Osszegben az ezres helyi értéken 2 all, ezért a szézas helyi értékrdl 2 az atvitel. Az egyes
helyi értéken A+B+C 3-ra végzodik ¢€s szazas helyi értéken A+B+C és még a tizes helyi
értekrdl jovo atvitel 25, igy A+B+C = 23, ami csak ugy lehetséges, ha a kivalasztott
szamjegyek: 9; 8 és 6.

A felirasban mindegy, hogy melyik az els6 szdm els6 szdmjegye, mert mindegyik szdmjegy
szerepel az elsd helyen. Legyen az els6 szamban a szazas helyi értéken 9. Ezutan irhatunk 8-
at vagy 6-ot. Mindkét esetben egyértelmiien lehet folytatni a szamok felirasat: 986 utan ha a
8 van a szazas helyi értéken, mellette a tizesen 6 kell legyen, a 968 utdn pedig ha a 8 van a
szazas helyi értéken, mellette a tizesen 9 kell legyen.

Tehat a Gellért altal leirt szdmok: 986; 869; 698 vagy 968; 896; 689.

2. megoldas:

Az ABC + BCA + CAB 0sszegben mindegyik szamjegy szerepel mindegyik helyi értéken,
igy mindegyik 100+10+1= 111-szer szerepel. Ezért a 2553 : 111 = 23 a szdmjegyek dsszege,
igy a szamjegyek: 9; 8 és 6.

A szamjegyek helyes megadasa 3 pont, egy szamhdrmas helyes felsoroldasa 5 pont, teljes
megoldas 7 pont.

Festéktiisszenté Hapci Bend egy alkalommal mindig egyet, kettdt vagy harmat tiisszent. A
legijabb festménye alkotdsa kozben ugyanannyi alkalommal tiisszentett egyet, mint ahany
alkalommal harmat. Osszesen éppen 1200 tiisszentése volt (amikor egy alkalommal harmat
tiisszentett, azt 3 tiisszentésnek szamoljuk). Hany alkalommal tiisszentett egyet, hanyszor kettot
¢s hanyszor harmat, ha kétszerannyi alkalommal tiisszentett kettdt, mint ahany alkalommal
egyet? Ird le a megoldas menetét is!

Megoldas:
Abrazoljuk szakaszokkal a tlisszentések szamat!

Egyes tiisszentés:

Kettes tiisszentés: | . . | |

Harmas tisszentés i | |

Egyes tiisszentés ugyanannyi alkalommal tortént, mint hdrmas, igy a harmas tlisszentések
széma 3-szorosa az egyes tiisszentések szamanak.

Kettes tlisszentés kétszerannyi alkalommal tortént, mint egyes tiisszentés, ezért a kettes
tiisszentések szdma 4-szerese az egyes tiisszentések szdmanak.

A 201113/408. sz. projektet a Nemzeti Kulturdlis Alap tdmogatja.
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Igy a tiisszentések szdma 1+4+3=8 szakasznak felel meg, ezért egy szakasznak 1200 : 8 =
=150 tiisszentés felel meg.

Tehat egyes és harmas tiisszentés 150 alkalommal, kettes tiisszentés pedig 300 alkalommal
tortént.

Ellen6rzés: 150 +2 - 300 + 3 - 150 = 1200.

A teljes megoldas indoklassal 7 pont. Indoklas nélkiil a helyes eredmény ellendrzéssel sem
lehet 4 pontnal tobb.

Az idei évben rendezik az 50. Kalmar Laszl6 Matematikaversenyt. Ot darab 5-6s szamjegy
felhasznalaséaval irj 3 kiilonb6z6 miveletsort, amelyek eredménye 50. Mind az 6t szamjegyet
fel kell hasznilnod egy-egy miiveletsorhoz, azonban képezhetsz kétjegyli, haromjegyli
szdmokat is, és zarojeleket is haszndlhatsz. Két miiveletsor nem kiilonb6zd, ha csak a tagok,
tényezdk sorrendje kiillonbozik.

Megoldas:

50=5-5-(5+95):5

50=55-5+5-5

50=5-(5+5)+5-5

50=(055-5)-5:5

Az elsé helyes miiveletsor 3 pont, utana minden tovdabbi 2 pont. Maximum 7 pont. Ha a

miiveletsor helyes, ezekbol a szamjegyekbdl dll, de nem hasznal fel minden szamjegyet, egy

ilyen miiveletsorra 1 pontot lehet adni. Ha tobb ilyen miiveletsor van, azokra mar nem jar

pont. Ha egy miiveletsor csak a tagok vagy tényezok sorrendjében kiilonbozik egy

korabbitol, akkor 0 pontot ér. A fenti megoldas-példaktol eltéro, de jo megoldasokert is jar a

megfeleld pontszam.

Nori és Dani a kovetkez6 jatékot jatsszak: Nori gondol egy 6t betiibol allo betiisorra, amit Dani
kitalal. Dani 6t betlis szavakat kérdez, amelyekre Nori fekete, fehér pottyoket rajzol a
kovetkezd szabdly szerint: sorban végignézi a kérdezett sz6 betliit, ha a gondolt betlisorban
ugyanazon a helyen ugyanaz a betii all, akkor rajzol egy fekete pottyot, ha a gondolt betlisorban
szerepel ez a betll, csak mas helyen, akkor fehér pottyot rajzol, ha nem szerepel az a betli, akkor
nem rajzol semmit. Példdul ha a gondolt betiisor a NORI, a kérdezett sz6 a DANI, akkor az N
miatt egy fehér pottyot, az I miatt egy fekete pottyot rajzol Nori.
A Dani altal kérdezett szavak, és a Nori altal rajzolt pottyok a kovetkezok:

KORTE o© ee

TACSI oe

BALNA oo

TASKA o000

KINCS e

VIRAG ee

LAMPA oo

MARNA eco

SARGA eoo

Melyik betlisorra gondolt Nori?
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Megoldas:

A TASKA szoban 4 j6 betii van, igy mar csak 1 jo betiit kell keresni. A K és T betiiknek
joknak kell lenniiik, mert ha csak az egyik lenne jo, akkor ehhez a KORTE sz6 O, R, E betiii
koziil kettdnek kellene jonak lenni, mert a KORTE szoban 3 jo betli van, viszont az eldbbi
megallapitds szerint csak 1 0j jo betli lehet.

Ezért a KINCS egyetlen jo helyen levé betiije a K, igy a TASKA szdban az S a nem jo betii.
Tehat a szoban a K, T, A, A betiik benne vannak, és csak egy betii hianyzik.

A SARGA szdban A, A j6 betii, S biztos nem, ezért a hianyzo betii R vagy G. Viszont ez a
hianyz6 betii a MARNA széban is benne van az A és A mellett, ezért ez csak az R lehet.
Tehat a sz6 betiii: K, T, A, A, R.

A Kaz 1. helyen van.

A BALNA sz6 miatt A és A nem lehet a 2. és az 5. helyen, ezért a MARNA miatt a 3. betii
az R és a VIRAG miatt az A a 4. betii.

A TACSI-ban a T rossz helyen van, ezért az A j6 helyen, tehat az A a 2. betii.

Ezért a kimaradd, 5. helyre keriil a T, a Nori altal gondolt sz6: KARAT.

A helyes szo megadasa indoklas nélkiil is 7 pont. A betiik helyes megadasa rossz sorrendben
3 pont.
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