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42 . ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
MEGYEI FORDULO

OTODIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO

Valamennyi feladat hibatlan megoldasa 7 pontotigy, az elérhét maximalis
pontszam 35. A tovabbkuldés feltétele: minimum Z2fhtpelérése és legyen a

versenydnek legalabb egy teljes érteéknegoldasa, tehat 7 pontos.

Okos Kata most kezdte megismerni a Word szévegsgebiet. Nagyon lelkes volt, s
egydl elhatarozta, hogy 3-t6l 2013-ig minden természeteamot beir egy fajlba. A
szamokat folytonosan irta egymas utan, sem gesgzsem szokdzzel nem valasztotta el
azokat. Hany szamjegyet kellett leirnia?

Megoldas:

Katdnak 7 darab egyjetiszamot kellett leirni. Ez 7 szamjegy.

Mind a 90 darab kétjedy leirta, ez90[2 =180 szamjegy. 1 pont

Mind a 900 darab haromjetyleirta, ez900[3=2700 szamjegy. 2 pont

A négyjegyi szamok szama 2013 — 999 = 1014 db1l pont

A négyjegyiek leirasdhoz 4056 szamjegy kellett. 1 pont

Tehét 6sszesen 7 + 180 + 2700 + 4056 = 6943 szgrkgdigtt. 2 pont

Véarhat6 tipushiba89 darab kétjedivel, vagy 899 darab haromjeigpel vagy 1013

négyjegyivel szamol. Ekkor legfeljebb 3 pontot lehet adrielges megoldasra. Szamolasi

hibaért elegeni1 pontot levonni.

Allitsd eld a 165-6t egymast kovepozitiv egész szamok dsszegekéntiif@yminél tobb
megoldast!

Megoldas:

A 165 torzstényds alakjal65=3[5[11. Nem fontos igy bontani, elegénca érzékeli

a versenyd, hogy a 165-06t szorzatta kell alakitani.

a, A 165-6t felbonthatjuk két egymast ko§egbozitiv egész szam Osszegére: 82 + 83.
b, A 165-6t felbonthatjuk harom egymast kdvepozitiv egész szam 0Osszegére:
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54+55+56.
c, A 165-06t felbonthatjuk 6t egymast kétgiozitiv egész szam 6sszegere:
31+32+33+34+35=165
d, A 165-6t felbonthatjuk hat egymast kd¥giozitiv egész szam dsszegére:
25+ 26 + 27 +28 + 29 + 30 = 165.
e, A 165-06t felbonthatjuk tiz egymast kdggiozitiv egész szam dsszegére:
12+13+14+15+16+17+18+19+20 + 2165 1
f, A 165-6t felbonthatjuk 11 egymast ko¥etozitiv egész szam 6sszegére:
10+11+12+13+14+15+16 +17 + 18 + 1D+=2165
g, A 165-6t felbonthatjuk 15 egymast ko§gtozitiv egész szam dsszegére:
5+6+7+8+9+10+11+12+ 13 + 14 + 156+117 = 165.
Pontozas: Minden felbontasért 1 pontot adjunk. Osssen legfeljebb 7 pont.
CSAK TANAROKNAK!! A felbontas logikajanak leirasat ne varjuk eiauioktol. Ha
paratlan sok szam 6sszegére bontottuk a 165-6t, akkor @dghzzamot megkapjuk, ha a
165-6t osztjuk valamelyik osztojaval. Pl. 165-benlh megvan 15-szor, tehat a 11
egymast koveét pozitiv egész szam 6sszegére bontasnal a 15 léz2p$ szam. It
tehat az osztoparokat kell felismerni.
Péros sok tag dsszegére is lehet bontani. Ha egy fedisban a kbzépsszam paratlan
(pl. 5 tagra bontasnal a kozépszam 33), akkor ezt Ujra fel tudjuk bontani kéyragst
kove® pozitiv egész szdm 0Osszegére: (16 + 17 = 33)1{ypgymast kovétpozitiv
egész szam 6sszegére tudunk bontani.
Osszesen 7 felbontas talalhato.
Megjegyzeés:Egyszeti egyenletekbl is meghatarozhatjuk a keresett felbontasokat. PI.
(x-12)+x+(x+1) =165
3x =165
X =55
Tehat az 55 lesz a kdzépsmg a felbontasban.
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Harom gyerek megegyezett abban, hogy a vesztes emindték utan a sajat
csokoladéjabol megkétszerezi a tobbiek csokolad®ggzesen harom jatszmat jatszottak.
Mindenki egyszer vesztett. A jaték végén mindenkiB2 darab csokoladéja volt. Hany
darab csokoladéja volt a jatszma elején annakeklariegtdbbje volt?

Megoldas:

Alkalmazzuk a "visszafelé okoskodas" modszer§tont

Tegyuk fel, hogy az efs gyerek vesztette el az élgatékot, a masodik gyerek a
méasodikat, a harmadik pedig a harmadikat. Nézzudlyikn jaték utan melyikiknek

mennyi csokija volt!

A befejed allapot: 32 32 32 1 pont
3. jaték ebtt: 16 16 64 1 pont
2. jaték ebtt: 8 56 32 2 pont
1. jaték ebtt: 52 28 16 1 pont

Az el jatek ebtt az el$ gyereknek volt a legtébb csokija, mégpedig 52 lolakrgont

4. A mellékelt szorzasban irj azek helyére szadmjegyeket agy, hogy hely~~

legyen a niveletvégzés! Hany megoldasa van a feladatnak? (&k > IXTIX7

ertelemszdien most csak a hianyzé szamjegyek helyét jel6lik!) XX 7 X
XX7 X

Megoldas: -
XXXXX

A feladat azon alapszik, hogy a harmastes kilences szorzotabla minde

eleme mas-mas szamjegyre vk, igy a "visszafejtés" egyertetin

Vegyuk észre, hogy a szorzast a szorzO tizeseigettkk, ami a részletszorzatok
elrendezéséth latszik. igy a masodik részletszorzat a szorzagdda szorz egyesei
bsszeszorzésébéll_a?U-bél) adodik, amilbl az egyesek helyére kebidzamjegy csakis
9 lehet, a 7-szer 7 egyémd9 miatt. Beirjuk a 9-et, maradék 4. G- egyend 3, s most
keresnunk kell egy olyan szamot, amelyet 7-tel@am 3-ra vegads szamot kapunk. Ez
csak a 9 lehet, mert 9-szer 7 egyedB. végadik csak 3-ra.

A szorzando csakis 797 lehet, a masodik részletazpedig 5579.

A szorzando6 kozépgegye tehat 9-es. Folytassuk a szorzast. Mostan@ljes szorzandot
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egyértelnien meghataroztuk.

Hianyzik még a szorz6 tizese. Tehat a 797-et kalhnaivel megszorozni, hogy az
eredmeény egy olyan négyjeiggzam legyen, amelyben a tizesek helyén 7 all.riHéye@n
szorzot is talalunk: 77, 87, 97. Az &lseszletszorzat rendre 5579, 6376, 7173. A masodik
részletszorzat minden esetben 5579. Az eredménlye&1369, 69339, 77309.

Pontozas Az elsszor megtalalt helyes szorzoért 3 pontot, a tovabbimegoldasért 2-2

pontot adjunk. Az indoklés leirdsat nem varhatjlikhehézkes a nyelvi megformalas.

Az ABCD téglalapot 6 négyzetre bontottuk fel. Ka#il D
ketto tertletét beirtuk az abraba. Hany cm az ABCD tepgle
kerilete? 36 om*
Megoldas:
25 cm?
Ha egy négyzet terlilete 3in’, akkor az oldala 6 cm hosszu, ]
a teriilete 25cm?, akkor az oldala 5 cn2 pont ’ ‘
A "kdzépen" 1€y jelbletlen négyzet oldala 6 — 5 = 1 cinpont
Az A-val jel6lt négyzet oldala 5 — 1 = 4 cm, hasianl a B-vel Y
jelolt négyzet oldalais 1 cm. 1 pont 36 cm’ C
A C-vel jelolt négyzet oldala6 + 1 =7 cm. 1 pont \
Innen mar kiszamolhatjuk a téglalap keruletét. Bew'| A B
B C

Az AB oldala 6 + 5 =11 cm, az AD pedig 7 + 6 = d3. A
téglalap kerilete(11+13)[2=48cm. 2 pont
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