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47. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Megyei fordulé
OTODIK OSZTALY

JAVITASI UTMUTATO

1. Egy téglalap alaku kertben egy téglalap alapteriiletd héz épiil az abran lathaté modon. A kert
hosszabb oldala a haz hosszabb oldalanak 3-szorosa, a kert rovidebb oldala a haz révidebb
oldalanak négyszerese. A maradék teriiletet parkositjak. Hanyszorosa lesz a parkositott teriilet
a haz teriiletének?

KERT
Megoldas
A kert tertilete a haz tertiletének 3 - 4 = 12-szerese. (4 pont)
(Ez a 4 pont akkor is jar, ha rajzzal fejezi ki a két teriilet aranyat.)
Ebbdl egy héznyi részt maga a haz foglal el. (1 pont)
gy a parkositott teriilet a haz 12 — 1 = 11-szerese. (2 pont)

Osszesen: 7 pont

2. A Noé¢ barkija cimi jatékban Oroszlan (O), Panda (P), Vizilo (V), Zsiraf (Zs), Zebra (Z) és
Kenguru (K) utaznak a barkan egymas mogott egyesével iilve. Minden iilésen kétféleképp tilhet-
nek: menetirdny szerint elére, vagy hattal. Két allat pontosan akkor tud beszélgetni, ha egymas
mogott lilnek és egymas felé fordulnak, azaz az elérébb il hatrafelé fordul. (Ha nem akar be-
szélgetni, attol azért iilhet hattal is, de beszélgetni csak egymaés felé fordulva lehet.) Tudjuk a
kovetkezdket:
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1) Oroszlan az elsg, és hattal il;

2) Zebra el6rébb il, mint Panda;

3) Zsiraf és Panda beszélgetnek a barkaban;

4) Vizilo el6re néz;

5) Vizil6 a harmadik, és Kenguru utan il.

Hanyféle iilésrend lehetséges? (Két iilésrend kiilonbozs, ha legalabb egy allat masutt, vagy mas
iranyba nézve l.)

Megoldas

Az 1) és ) feltétel miatt az elsé 3 helyen O, K, V iilnek ebben a sorrendben, (1 pont)
és O és V helyzete adott, de K mindkét iranyban {ilhet. Ez 2 lehet&ség. (1 pont)
2) és 3) alapjan Z a negyedik helyen iil, és ezt 2-féle modon teheti; (1 pont)

valamint Zs és P iilnek az 5-6. helyen egymas felé fordulva. Aki az 5., az hattal, aki a 6., az el6re

nézve. (1 pont)
e paros is 2-féleképp iilhet, ami ujabb 2 lehetGség. (1 pont)
K, Z és a Zs-P paros helyzete egyméstol nem fiigg. A megoldas tehéat: 2-2 -2 = (1 pont)
= 8. (1 pont)

Osszesen: 7 pont

. Zsofi kiszamolta két négyjegyd szam kiilonbségét, és eredményiil 2018-at kapott. Ezutan Ossze-
adta a két négyjegyl szamban szerepl6 nyolc darab szamjegyet. Lehet-e az igy kapott 0sszeg

(a) 6-nal kevesebb (b) 33 (c) 667

Megoldas

(a) Vizsgaljuk az ezresek helyén allo jegyeket. A kisebbitenddben ez a jegy legalabb kettGvel
nagyobb, mint a kivonandéban. Tehat ezek osszege legalabb 1+3=4. (1 pont)
Ha a jegyek Osszege 6-nal kevesebb lenne, akkor a szazasok, tizesek, egyesek helyén allo
jegyek Osszege legfeljebb 1 lehetne. Igy ezen jegyek mindegyike 0 vagy 1, viszont ekkor a
kiilénbség nem végzédhetne 8-ra. Tehat a jegyek sszege nem lehet 6-nél kevesebb. (2 pont)

(b) Igen, lehetséges, pl. 7528 — 5510 = 2018. (2 pont)

C Igen, lehetsé es, pl 9997 — 7979 = 2018. 2 p()llt
g
Osszesen: 7 pOl’lt
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4. Egy kocka cstcsait kiszineztiik egy-egy szinnel az aldbbiak koziil: piros, sarga, zold, kék, fekete,
lila. Tudjuk, hogy ha két csiics azonos szint lett, akkor azokat Gsszekoti a kocka valamelyik éle.

Egy hangya elindult a kocka egyik csticsabol, majd mindig az élek mentén haladva sétalt a
szomszédos cstucsok kozott. Az at soran ilyen szint cstcsokon ment sorban: kék, lila, piros, zold,
fekete, kék, sarga, lila, piros, sarga, fekete, kék, kék. A kiindulo kék csucsot K-val, a masodiknak
érintett lila csticsot L-lel, az utdna meglatogatott piros cstcsot P-vel jeloltiik az dbran. Hogyan
szinezhettiik ki a t6bbi (szamozott) csicsot?

Megoldas

Legalabb két csticsot kell kékre szinezniink. Sarga cstucsbél is legalabb kettének kell lennie, mert
sarga csiicsnak van kék, lila, piros és fekete szomszédja is, ami egy cstccsal lehetetlen. Tehat 2-2
kék és sarga, valamint 1-1 piros, lila, fekete és zold cstcs van. (1 pont)
A piros csiicsnak a lilan kiviil van zold és sarga szomszédja, tehat az 3-as és 5-0s cstucs zold és
sarga valamilyen sorrendben. A kék cstucsnak van kék szomszédja, amely igy csak az 1-es lehet.
Ennek viszont van fekete szomszédja, amely nem lehet a 4-es, mert a feketének kell zold, kék és
sarga szomszéd is, lila mar nem lehet. Tehat a fekete cstcs a 2-es. (1 pont)
A két sarga csics szomszédos, igy ezek a 4-es és 5-0s csucsok, tehat a zold csucs a 3-as. (1 pont)
Az alabbi szinezés esetén ellendrizhetd, hogy a hangya végig tud sétalni a megadott utvonalon.
Ez tehat az egyetlen megfelel§ szinezés.

K

F
K

(4 pont)

Osszesen: 7 pont

Megjegyzés. Ha a versenyzé megadja a helyes szinezést, de nem mutatja meg, hogy csak igy
lehet jo, akkor csak az utols6é 4 pont jar.
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. Pisti és Sarika a kovetkezo jatékot jatsszék: egy 3 x 3-as tabla mezGibe felvéltva irjak be az egész
szamokat 1-t6l 9-ig. Sarika célja az, hogy az Osszes szam beirasa utan

e a négy sarokmezdében 1évs szamok Osszege,
e a négy oldalmezében 1évE szamok Gsszege,
e az egyik atloban 1év6 szamok Gsszege, és

e a mésik atloban 1év6 szamok Osszege

mind ugyanannyi legyen. Pisti célja, hogy ezt megakadélyozza, de mivel érzi, hogy Sarika na-
gyon nehéz célt tizott ki, annyi engedményt tesz, hogy Sarika dontheti el, melyikiik kezdjen.
Kitalalhat-e Sarika olyan stratégiat, mellyel bizonyosan legy6zi Pistit?

Megoldas

Sarika valassza a kezdést, ¢és irja be a kozépsé mezébe a 9-est. (2 pont)
Ezutan barmelyik mezébe is ir be szamot Pisti, Sarika a kovetkezs lépésben irja be az ezzel
atellenes mezGbe azt a szamot, amely a Pisti altal beirtat sszegben 9-re egésziti ki. (2 pont)
Ezt mindig meg tudja tenni, hiszen az (1;8), (2;7), (3;6), (4;5) parok mindegyikében a szamok
Osszege 9, igy ha Pisti beirja a par egyik tagjat, Sarika beirja az atellenes mezébe a mésikat, igy

a kovetkezs 1épésben Pistinek egy 1j par egyik tagjat kell valasztania. (1 pont)
Igy a kitoltés befejezésével a négy sarokmezében a szamok Osszege 18, hiszen ez két atellenes
par. Ugyanez igaz a négy oldalmezdre is. (1 pont)

A két atlo mindegyike a kozépss 9-esbdl és egy atellenes péarbol all, igy ezekben is 18 lesz az
osszeg. Tehat a feltételek teljestilnek (mind a négy Osszeg 18), igy Sarika ezzel a stratégiaval
biztosan megnyeri a jatékot. (1 pont)

Osszesen: 7 pont

Megjegyzés. Nem kell megadni Sarika Gsszes lehetséges nyerd stratégiajat, elég egy konkrét
jatékmodrol megmutatni, hogy az valoban nyers. Ugyanakkor nagyon természetes gy gondol-
kozni, hogy feltessziik, hogy Sarika célja teljesiil, és megnézziik, hogy ebbdl mi kdvetkezik a tabla
mezdGibe irt szdmokra nézve.

Ha Séarika célja teljesiil, akkor a négy sarokmezdébe irt szam 6sszege megegyezik az atlok osszegé-
vel, ezért két atellenes sarokba irt szam Osszege pont a kozépre irt szam. Igy a négy sarokmezs
Osszege ekkor a kozépss szam kétszerese, de ugyanennyi a négy oldalmezébe irt szam Osszege is.
Ezért az Osszes szam Osszege (45) egyenls a kozépss szam Otszorosével. Tehat ha Sarika célja
teljestil, akkor a kozépsé mezében 9-nek kell lennie. Ez a gondolatmenet énmagaban 3 pontot
ér, hiszen annyi deriil ki bel6le, hogy ha van Sdrikinak nyerd stratégidja, akkor az olyan, hogy
els6nek a 9-est irja kozépre (és az atellenes sarokmezdkben 9-re éllitja az Osszeget). A tovabbi
pontokért meg kell mutatni, hogy ilyen stratégia valoban létezik.

A feladatokat Osszeallitotta: Gyenes Zoltan, Jakucs Erika, Nagy Kartal, Steller Gabor.
Lektoralta: Erben Péter, Gyéry Akos.
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