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42 . ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
MEGYEI FORDULO

HATODIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO

Valamennyi feladat hibatlan megoldasa 7 pontotigy, az elérhét maximalis
pontszam 35. A tovabbkildés feltétele: minimum 2ihtpelérése és legyen a
versenydnek legalabb egy teljes értéknegoldasa, tehat 7 pontos.

Keresd meg mindazon tizes szamrendszerben felimétzetes szamokat, amelyek
szamjegyeik 6sszegének 13-szorosaval egienl

Megoldas:

Kétjegyiek kozétt nincs ilyen szamiOa+b=13{a+b) = 0= &+ 1B, ami a

szamjegyek korében lehetetlen. 1 pont
Nézzik a haromjegieket! 100a+ 1 +c= 13fa+b+c). 1 pont

Rendezve:87a= P+ 12. Egyszeiisitsink 3-mal29a=Db+ 4c. Belathatd, hogya
ertéke csak 1 lehet (Miért?). Tel#@=b+ 4c. A megoldasok:

b=1ésc=7; b=5ésc=6; b=8éb

A keresett szamok: 117, 156, 1953 pont

Be kell még latnunk a teljeség miatt, hogy a négpllek kozott nincs megoldas.

1000a+ 10B+ 16+d = 1§a+b+c+d). Lehetetlen mert a baloldal a = 1 esetén is

nagyobb, mint a jobboldal maximuma. A jobboldal maxma

1309+ 9+ 9+ 9 = 46! Nincs tébb megoldas. 2 pont

Egy falu hatardban gabonafdldet, gyumoélcsost, egkisrtészetet, halastavat és
legebt alakitottak ki az évek soran. A foldterlletek ysd@gardl csak annyit tudunk,
hogy hektarban mérve mindegyik egész szam voltel&y négy teriilet nagysaga a

falu hatérénakE, 1 i 24 része volt. A tobbi tertletet meghagytak
81 24 21 80

legebnek. Legkevesebb hany hektar lehetett a tetgzlilete?
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Megoldas:
Kevés szamolas utan rajohetink, hogy nem érdemedotreeket annyira

leegyszelisiteni, hogy a szamlalo és a naevezlativ prim legyen. Helyette igy

15, 7 4 24 5 7 4 12
érdemes— + —+—=—+—+—+—.2pont
81 24 21 80 27 24 21 4C

Egyszetisités utan a nevék egyik kdzos tobbszoros@7(8[7[5=7560. 1 pont
Ezek utan a tortek igy alakulnak:

5 S0 7 L4 4 L3 3 _ 1400+ 2205+1440+2268_ 7313
27 24 21 10 756( 756(

2 pont

A 7313 és a 7560 legnagyobb k6z0s osztdja 1, ezleged a falu hatérénak—fsgc

része. A falu hatara tehéat legalabb 7560 heki@teged legaldbb 247 hektd?. pont

Hany olyan kulonbdinek tekinthet téglatest van, amelynek a térfogata 2018 és
oldalai egész szamok?

Megoldas:

A 2013 torzstényéds alakja3[11[61. 2 pont

A lehetségeket tdbldzatban adjuk meg:

a 1 1 1 1 3

1 3 11 61 11

¢ 2013 671 183 33 61

Minden lehefiség 1 pontot ér. 5 pont

Megjegyzés A 7 pontot akkor is megadhatjuk, ha a versényem irja fel a
torzstényeés alakot, de megadja az 6sszes l&dget hianytalanul.

Legfeljebb 2 pontot adjunk, ha a tanulé a 671-et, illetve a 183-azg$zamként

kezeli.

A 13, 17, 37, 79 primszamokbdl szintén primszamddegtunk, ha szamjegyeiket
felcseréljuk. Létezik-e olyan kulonb®zzamjegyekdl allé haromjegy primszam,
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amelynek szamjegyeit tetdegesen felcserélve szintén primszamokat kapunk?

Megoldas:
A Kkeresett haromjedy szamban az 5-0s és a paros szamok nem szerepklhetn

Maradt tehét 1, 3, 7,9. 1 pont

Négy esetet kell atgondolnunk. 1 pont

Az oszthatosagi szabalyok alapjan a 3-mal valohasasag vizsgalata egystéede
felesleges. A 7-tel valé oszthatosagot ,fejbenkdmnyi ellersrizni. A 11-gyel vald
oszthatésaghoz mar kell egy kis matematikai iskaitdag.Erre nem kell pontot
adni.

a,1, 3,7.Nem jo, mert a 371 =./53.1 pont

b, 1, 3, 9. Itt a 11-gyel val6 oszthatdésdg szabalgpj@n céafolhatunk, de annak
ismerete nélkil is belathatjuk. 319 =129 vagy 913 =11 83 1 pont

c,1,7,9. Nem j6, mert 791 =17113 1 pont

d, 3,7,9. Nem jo, mert 973 =17139 vagy 793 = 18 61. 1 pont

Tehét nem léteznek a feladat szovegének megfptehszamokl pont

Mindegyik haromjegi természetes szamot elosztottuk a sajat szamjéggeegevel.
Mekkora volt a legnagyobb maradéek?

Megoldas:

Tudjuk, hogy egy osztasi imeletben a maradék legaldbb 1-gyel kisebb az o8kztén
A legnagyobb szamjegydsszeg a 27, a legnagyobbdéiar26 lehetne, ami csak a
999-ben Iéphetne fel. Itt az osztasi maradéek O0f m&99-ben a 27 megvan 37-szer,
tehat nem johet szoba. igy 26 maradék nem leHepont

A szamjegyotsszeg lehetne 26 is (a maradék pediga2899-ben, 989-ben és a 998-
ban. Az osztasokat elvégezve lathatd, hogy a mhanah@re 15, 1, 10. A 25 maradék
nem lehet. 2 pont

A szamjegyobsszeg lehet 25 is. A 25-tel valé osatasadéka kbénnyen megallapithato
a kozismert oszthatdsagi szabaly ismeretében. Yéguplva a szoba johieeseteket
(799, 979, 997, 889, 898, 988) lathatd, hogy a @®8va a szamjegyei 6sszegével, a
maradék 24. Ennél nagyobb maradék tehat npsnt
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