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43. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
MEGYEI FORDULO

HATODIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO

1. Ismerkedj a 100 tulajdonséagaival!
1) Allitsd eb a 100-at  a, 2, b, 3, ¢ 4, d, 5 néggz@mn 0sszegeként! Egy-egy
négyzetszamot legfeljebb kétszer hasznalhatsz!
1) Allitsd e a 100-at kdbszamok osszegeként! Egy-egy kobsziemieljebb kétszer
hasznalhatsz!
Mindegyik feladatrészre egy-egy megoldast keress!
Megjegyzéslegyen n>1 természetes szam. Ekkof-et négyzetszamnaky®-t kébszamnak

mondijuk, aholn® = n[h ésn® = n[hin.

Megoldas
l.) A felsorolas szempontja legyen az, hogy a nétpzamokat nem névekyzommel

csokkerd) sorrendben adjuk meg.
A négyzetszamok 100-ig

1°=1,27=4,%3=9,4= 16,5= 25% 36 48" =64,9=8116= 10.
a, Hakéttagbdl all az 6sszeg, akkéf + 8% = 100. Tobb nincs. 1 pont
b, Harom tagbol nem lehet &éllitani. A négyzetszamok 3-mal osztva 0 vagy ladékot

adnak. A 100 pedig 3-mal osztva 1 maradékot adatTidtkell valasztanunk a 9, 36 és 81 kozul

kettot és ezek 6sszegéhez kellene adnunk egy olyan eisggmot, amely 3-mal osztva 1
maradékot adl00-( 9+ 36 = 5% nem négyzetszam00-( 9+ 83 = 1(szintén nem
négyzetszam, a 36 és a 81 0sszege pedig elevelastnldan belathatd, hogy két egyforma, 3-

mal oszthatd négyzetszam segitségevel sem |gtadiitaini: 100—( o+ 9 = 8znem jo,

100~ ( 36+ 3§ = 2inem j6,100-( 81+ 8) negativ, nem jo. 3 pont
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c, Négytaghdl: 92 + 3+ P+ 1= 10(, 82 + 4%+ 42+ 2°= 10(, 7% + 7% + 1+ 1= 10,

72 +52+ 5+ 1= 10(. 1 pont
d, Ottagbdl: 7%+5°+ 42+ 3+ 1, 1 pont
Megjeqyzes

Hat tagbhdl:72 + 42 + 4%+ 3+ 3+ 1, 72+ 5%+ 3+ 3+ 22+ 22
Hét taghol: 7% + 5% + 42+ 2%+ 22+ 1+ 1.
1) Kobszamok 100-ig3=1, 2°= 8, 3= 27, 4= 6.

Négy kobszambola® + 32+ 23+ 1= 10(. Tobb megfele eldallitas nincs. 1 pont

. Egy régi szamlan ez all:

237 darab (a termék neve olvashatatlan), z egységar I Ft ** filler,

fizetend vegosszeg 7***0 Ft 65 fillér.

A *-ok helyén all6 szamjegyek olvashatatlanok. Mindsillag egy szamjegyet jel6l. Szamitsd ki

a hianyzé szamjegyeket! (1 Ft = 100 fillér)

Megoldas alb,cdi23’
Fogalmazzuk meg a feladatot irasbeliveletként! efghij

A hianyzé szamjegyeket lidgdkel jeloltik. A szorzast a szorzé legkisebbklImno

helyi értéki jegyével kezdtilk az &bran. A szorzandé balrél mikso PArSt

jegye az 1 (egy) és nem | (el) bet 7xyz0,65

(Nem biztos, hogy a részletszorzatok helyi értdkaasa tokéletesen jelenik meg a monitoron

vagy nyomtatasban.)
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A d szdmjegy csak 5 lehet, mert csak a 7-szer %6 5-re. A kozépe
did g ps alb,45123

efghl5
Az i értékét a tizedek oszlopan tudjuk leolvaseihat i = 1. Figyeljuk Gjra a 7- kIm35

részletszorzat utolso jegyét a 3-szorétikapjuk, tehat o = 5.

tel valo szorzatot!7[b= 35 miatt a c-nek 4-nek kell lenni, csak akkor lespqr90
i = 1. Most mar be tudjuk irni a masodik és harrkaészletszorzat utolséétti 7xyz0,65
jegyeit is.

A tizedes vesszelstti egyesek oszlopan leolvashatjuk, hogy h = 7.-gzé&r b 312,45123;
+ 3 csak akkor végaik 7-re, ha b = 2. Ujabb szamjegyeket tudunk mjegrie 218715

m=7,r=4,9=8,1=3,0g=2.2=5,y=0. 93735
Az elsy és a masodik részletszorzat érteke 1-gyel novekedeket, igy csak az82490
74050,65

a = 3 lehetséges. Ezek utan a teljes szorzas:
Tehat az egységar 312,45 Ft, a fizeteaslszeg 74050,65

Pontozas a helyes megoldo stratégiara mar adhatunk 2 pomeég akkor is, ha a tanuld
elszamol vagy nem tudja végig vinni. 5 pontot érdema helyes szorzas felirasa. A hianyz6 2
pont akkor jar, ha a tanulé néhany részeredmeégikusan meg tud indokolni.

3. Az ABCD négyzet oldalainak hossza nyolc egységAB\@ldalon le¥ P pont 6t egység
tavolsagra van az A ponttol, a BC oldalondeR pont két egység tavolsagra van a C ponttdl,
mig a négyzet belsejébende® pont a CD és AD oldalaktdl is egy egység tagrksaan.
Szamitsd ki a PQR haromszog teriletét!

Megoldas:
Készitsik el a széveg alapjan a megteédrat! 1 pont

A PQR haromszog terlletét ugy szamitjuk ki, hogygyzet tertleté levonjuk a felesleges
részek teriletét.
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Az ABCD négyzet terlilete 64 egység, ébllogjuk levonni a "felesleges" részeket. 2 pont

A jobbalsé sarokban IéWPBR haromszdg terulet‘g(’ez[—B =9.

1 pont Q T ¢

A jobb fels sarokban 1é¥ trapézt felbonthatjuk egy téglalapra S
es egy derékszéiharomszogre, ezért a terUIe‘t&%V =10,=.

1 pont
A bal als6 sarokban léurapéz is felbonthatd egy téglalapra és

o £ y . y 47 _
egy derékszdgharomszogre, ezért a terule‘t&T =21. A P B

1 pont
A bal fel®y sarokban van még egy 1 teriileigyzet.
Tehat64-9-10,5 2+ E 22,. 1 pont
MegjegyzésBizonyara sok tanulé a PQR haromszoget probéfjaakre bontani és ezeékb
rakja ki a haromszog terlletét. Ha igy is sikeeglzAmolni a haromszdg tertletét, akkor
megkaphatja a 7 pontot. Ha értékes részeredmeéngekétde nem tudja befejezni, akkor

legfeljebb 3 pontot kapjon.

4. Tibi és Kati testvérek. A szileik télre kabatopksd és nadragot vettek a gyerekeknek. A Tibi
ruhainak mindegyike 50 %-kal drdgéabb voltak, mirkai megfelef ruhaja. Tibi kabatja 10-
szer annyiba kerult, mint a sapkaja és haromszamyanolt, mint a Kati nadragja és sapkaja
egyutt. Mennyibe kerlltek az egyes ruhadarabolg kaiibk 75 ezer forintot fizettek 6sszesen a

hat ruhadarabért?
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|. Megoldas
Foglaljuk a feladat feltételeit egy attekinthéhblazatba:
kabat sapka nadrag
Kati k S n
Tibi 1,5k 1,5s 1,5n
Tovabba: 1,5k = 15s (Tibi alapjan), tehét 1006 2 pont

1,5k=1,5k= 3 n+ 9

E két egyertiséglsl 1506= I n+ §.

Rendezvel2[5= 3n, 41s | Ezek alapjan modosithatjuk a tAblazatunkat: 2 pon
kabat sapka nadrag
Kati 1008 S 47%
Tibi 1508 1,5s 6[s$
Mivel a szibk 75 000 Ft-ot fizettek, ezért felirhatjuk a kovetk egyenbséget:
1006+ s+ 413 1818 1B+ B=s 75C Osszevonasok utan:
37,5= 75000 s 20C 2 pont
Tehat Kati ruhai 20000, 2000 és 8000 Ft-ba, a Tpleidig 30000, 3000 és 12000 Ft-ba keriltek.
Ellensrzéssel megdizédhetiink a kapott értékek helyessétyér 1 pont

ll. megoldas Mivel Tibi minden ruhaja 1,5-szer annyiba keraint Katié, Kati ruhai egyitt 75000
: 2,5 = 30000 forintba, Tibi ruhai 45000 forintbarélnek. 3 pont
Tibi kabatja haromszor annyiba kertl, mint Katilsgp és nadragja, Tibi sapkaja és nadragja pedig
1,5-szer annyiba. igy Tibi ruhai 4,5-szer annyilesiiknek, mint Kati sapkaja és nadragja. &bb
Kati sapkaja és nadragja egyutt 45000 : 4,5 = 10000t, tehat Tibi kabatja 30000 forint.

3 pont
Ekkor Tibi sapkdja 30000:10 = 3000 Ft, nadragjatfb— 33000 = 12000 Ft, Kati kabatja 20000
Ft, sapkaja 2000 Ft, nadragja 8000 Ft.
helyességéi. 1 pont

Eiedssel megdizdédhetiink a kapott értékek
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5. Hany darab 45-tel oszthat@bcba alaku o6tjegyf szam van, ahol a, b és c kulonkoz

szamjegyeket jel6l?

Megoldas:
45-tel pontosan akkor oszthato egy szam, ha 9sciitél is oszthatd. 5-tel pontosan akkor oszthato

egy szam, ha 5-re vagy 0-ra v8dik.

Mivel a nem lehet 0O, igy csak 5 lehet. Az eredeti szamunk oszthaté 9-ggl,stamjegyeinek
0sszege, 10+4-c is oszthaté 9-cel. Mivell2+ c legnagyobb értéke 27, ezért 10+2 lehetséges
ertékei 18, 27, 36. 3 pont

. esett Ha & + c = 8, akkor a lehetséges szamjegydek=4 c=0, b=3 c=2,
b=2c=4,b=1c=6, b=0 c= 8 Ez 6t megoldas. 2 pont

Il. eset: Ha D + ¢ = 17, akkor a lehetséges szamjegypek8 c=1, b=7 ¢c=3, b=6 ¢c=5,
b=5c=7, b=4c=9. Itt a 6, 5 és 5, 7 parok nem megféed, mert nem lenne minden

szamjegy kulonbdz Ez tehat 3 megoldas. 1 pont
lll. eset: Ha 2 + ¢ = 26, akkor a lehetséges szamjegydék=9 c=8. Ez egy megoldas.

Osszesen 5 + 3 + 1 = 9 megoldas van. 1 pont

Valamennyi feladat hibatlan megoldasa 7 pontotigy, az elérhét maximalis pontszam 35.

Budapest, 2014. marcius 22.
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