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42 . ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
MEGYEI FORDULO

NYOLCADIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO

Valamennyi feladat hibatlan megoldasa 7 pontoigdraz elérhét maximalis pontszam 35.
A tovabbkildés feltétele: minimum 20 pont elérésdegyen a versenymek legalabb egy

teljes érték megoldasa, tehat 7 pontos.

1. Legyen A egy 2013-ra veddo pozitiv egész szam, B pedig az a pozitiv egésm;sza
amelyet A utolsé négy jegyének torlésével kapuhidjuk, hogy A egész szamu tobbszorose
B-nek. Hany ilyen A szam van?

Megoldas:

A feladatban definialt A szamok felirhatd®000 B + 2013 alakbanl pont

Mivel B osztéja al0000 B -nek, ezért kell, hogy a B osztdja legyen a 2018-Bgont

A 2013=3[11[61, igy 2013-nak nyolc pozitiv osztoja vahpont

A keresett szdmok: 12013, 32013, 112013, 612013)BR 1832013, 6712013, 20132013.
pont

Ha hianyos az indoklas, de minden esetet felsor@djunk 4 pontot. A hibas esetekeért

legalabb 1 pontot vonjunk le.

2. Négy kilénboé pozitiv szamjegy felhasznalasaval elkészitettiksszes olyan négyjedy
szamot, amelyben a szamjegyek kuloriikoZEzeknek a négyjegyszamoknak 186648 az
0sszeguk. Melyek lehettek a kiindulé szamjegyek?

Megoldas:
Legyen a négy szamjegy b, c ésd. Hat olyan négyjedyszam van, melyben azaz ezres
helyi értéken szerepel:

abcd, abdc, achd, acdb, adbc, adch.

Ugyanigy hatszor szerepel az a szazasok, tizesek és egyesek helyén is, és azek
megéallapitasok mindegyik szamjegyre érvénye2qiont
igy amikor 6sszeadjuk a szamokat, minden szamjegyeden helyi értéken hatszor adunk

0ssze, tehat a szamok 6sszege 6666 b + ¢ + d). 2 pont
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Tehat 6666(a + b + ¢ + d) = 186648, ahonnarrb+c+d =28 2
pont

Emiatt a szamjegyek 6sszege 28. A lehetséges sgyaméigyesek: {9,
8, 7, 4} vagy {9, 8, 6, 5}1 pont

3. Hany olyan haromszog van, amelynék y) cstcsai a deréksziig
koordinata-rendszerben daz< x<4, 1<y<4 feltételnek eleget tévegész koordinataju
pontok?

Megoldas:

516 darab megfelélharomszdg van.

Az "0sszes minusz rossz" megolddé maodszert alkalokazx 16 pontbdl kivalasztunk 3-at,

majd a rosszakat levonjuk.2 pont

A 16 pontbol a haromsz6g harom csucsa kozil ait dle-féleképpen, a masodikat 15-
féleképpen, a harmadikat 14-féleképpen valaszthatjulLegyen a kivalasztott haromszdg
ABC. Vegyuk észre, hogy ezt a haromszoget hatféledee lehetett kivalasztani (ABC, ACB,

BAC, BCA, CAB és CBA), ezért az @b mondott értéket osztani kell 6-atl, tehat

16[15[14:560 2 pont

Az x illetve az y tengellyel parhuzamosan van 4 = 8 olyan egyenes, amelyen dév
"haromszdogeket" az @b beszamoltuk, de ezek val6jaban szakaszok, ideellevonnunk
8[4=32-6t. 2 pont

Tovabba a két atlon keletkezett "haromszogek" sté&n@ kell vonni. Ez 6sszesen 8.

Az atlokkal parhuzamosan van 4 darab olyan "roWi@’' aamelyen 3 pont helyezkedik el egy
egyenesen. Emiatt Ujabb 4-et kell levonrii.pont

Tehat a megoldas 560 - 32 - 8 - 4 = 516.
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4. Egy apa egy bizonyos 0sszeget szétosztott a gyeinkékzott. A legidsebb 100 Ft-ot
kapott és a maradék tized részét, a masodik 20t Et az Uj maradék tized részét, a
harmadik 300 Ft-ot és az Uj maradék tized részéggdovabb. A végén kiderilt, hogy

minden gyermek ugyanannyit kapott. Hany gyermek,wd mennyit kapott egyik-egyik?

Megoldas

Legyen az orokseg x forint. Ekkor a legsgbb100+ x~100

forintot kap. A masodik

x~100- 200-X~200
legidssebb 200+ T 10 _at kap.

A szbveg szerint ezek egyéki

x-100- 200- %~ 100
=200+ 10 2 pont
10
Szorozzunk végig 10-zel és vonjunk dssze, aholrkidu

1000+ (x —100) = 2000+ x — 300- > _1(1100 .

Tovabb rendezve: 900=1700- X_l(ljoo.

Xx-100

100+

Szorozzunk 10-zel: x~100

=800, ahonnanx =8100. 4 ponta helyes

egyenletrendezéseért

A legidésebb 900 Ft-ot kap, s ezt az 6sszeget a tobbekpyek is ki lehet osztani, végig igaz
lesz a feladat szdvege. Telgd00: 900=9 gyerek van. (ELLEK)RZES).1 pont

Szamolasi hibaért 1-2 pontot vonjunk le. Hibas egydet felirdsaért ne adjunk pontot.
Egyenlet nélkili probalgatasos megoldasért - ha jaz eredmény - maximum 2 pontot

adjunk.
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5. Az ABCD téglalap BC oldalanak fel&aontja F. Hanyadrésze 5

a satirozott tertiletek 0sszege a téglalap terige€n || ‘

Megoldas:
Hasznaljuk az abra jel6léseit! A DMC haromszdg ledia

téglalap tertletének negyede. 1 pont

Vegyuk észre, hogy az ABC hdromszdgben AF és Bdgjisegy || ‘
sulyvonal. Ezért a hdromszdg sulypontjalFpont M A E

Ismeretes, hogy a sulyvonal felezi a haromszoddtti a

sulypont harmadolja a sulyvonalakat, ezért APM h&zig E

terlilete hatoda az ABC haromszdg tertletének, hésom PFB hdromszdg terllete hatoda
az ABC haromszog teruletének. 2 pont

Az APM és a PFB haromszdgek terilete a téglalapet@mek 1 tizenketted résZepont

Tehélt1 +i+i =£. 1 pont
4 12 12 12

Nyilvantartasi szama: 00516-2008
FAT lajstromszéam: AL-0022



