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42 . ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO 1. nap

HARMADIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO

Minden feladat teljes megoldasa 7 pont

1. Macska mamanak 7 kiscicdja van: egy fehér, egykszidgy voros, egy szlrke-fehér,
egy szurke-voros, egy fehér-voros és egy szirke-#nos. Hanyféleképpen vihet el
macska mama 4 kiscicat egerészni ugy, hogy kobalimkelyik ketinek legyen kdzos
szine?

Megoldas:

A fehér cica csak ugy mehet egerészni, ha mindegykik cican is van fehér szin. Rajta
kival 3 ilyen cica van: a szurke-fehér, a fehérégés a szirke-fehér-voros. Ez 1 16bég a

4 megfeleb cica valasztasara.

Ugyanigy 1 lehdiség van, ha a sziirke megy egerészni, és 1, has. vor

Ha nem megy se a fehér, se a szirke, se a vokm, 4lcica marad, amelyeknek paronként
van k6z0s szine, igy mehetnek egyiitt egerészns Erehebseg.

Osszesen 4-féleképpen viheti el macska mama 4&&jétiegerészni.

2. Micimackd, Bagoly, Nyuszi és Malacka egyttt 70 baeaett meg. Mindenki egész
szamu banant evett, €s mindenki evett legalabli.elieimacko evett a legtobbet,
senki sem evett annyit, mihtBagoly és Nyuszi egyiitt 45 banant fogyasztottyHa
banant evett Malacka? Vélaszodat indokold!

Megoldas:
Bagoly és Nyuszi egyiitt 45 banant evett, igy Migkimak és Malackanak 6sszesen 25

maradt. Malacka legalabb egy banant evett, igyvacko legfeljebb 24-et.

Micimacko ette a legtdbb banant ezért Bagoly ésdxlyis 24-nél kevesebbet kellett egyen.
Mivel egyttt 45 banant ettek, ez csak ugy lehetséue egyikik 23, a masik pedig 22 banant
evett.

Ezért Micimackénak 23-nal tobb banant kellett etghiat csak 24-et ehetett.
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igy Malackanak csak 1 banan jutott.

3. Hanyféle olyan haromjegyszamot rakhatunk ki az abréan lathaté szamkartykkbd
amelyekben a szomszédos szamjegyek eltéréseclelgyf2l Sorold fel ezeket a

szamokat!

98186 5

A szomszédos szamjegyek eltérése 0; 1 vagy 2 ligfyed, 9 mellett csak a 8 allhat, az 5

Megoldas:

mellett csak a 6. A 6 mellett az 5 vagy a 8 ésraeBett a 9, a 8 vagy a 6.
Ez alapjan szazasonként novélsorrendben a haromjeijgzamok:

568;

688; 689;

865, 868; 886; 889; 898;

986; 988.

Tehét 10-féle haromjegyszamot rakhatunk ki.

A szamokat masképp is rendszerezhetjik, adsbgeket graffal abrazolhatjuk.

4. Az abra korei mogé elrejtettiink nyolc szadmot &, B; 4; 5; 6; 7; 8 és 9 szamok
kozul. Ezutan egyeneseket huztunk a korokon atinekegyik egyeneshez odairtuk

azoknak a szamoknak az 6sszegét, amelyeken ezearegtmegy.

a) Melyik az a szam, amelyiket egyik korbe sem irtuk?
b) ird be a szamokat a korokbe az adott 6sszegekngieleien!
l
14 12 4 10
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Megoldas:

a) A szamok 6sszege d+B-ig 45. Az egyenesekhez irt szamok 6sszege H4HT0=40.
Ebben az 6sszegben minden korbe irt szam pontgyarnex szerepel, igy a kimaradt szam a
45 - 40 =5.

b) A 4-es egyenesen egy kor van, igy ebbe csaksakérilhet.

Ezutadn a 12 csak 3+ 9 lehet (6+6-ban két 6-os¥ar;hez nincs 5-0s, 4+8-bdél elhasznaltuk
a 4-est).

A 10-es egyenesre csak a 2+8 kerulhet (181%anyzik a 9, 3+7-bl a 3, 4+6-bol a 4, 5+5
nem lehet).

A 14-es egyenesre az 1; 6 és 7 szamok maradnakfyszeege valéban 14.

Az abran egy lehetséges megoldas lathatd, egy egyaantén a szamok felcseréftkét

5. Az &bran lathat6é szabalyos dobokocka szemkdztilagw

pottyok szaméanak dsszege 7. 0
a) A kockat letessziik az asztalra a 6-0s lapjara. g&begy, az

asztalon le¥ élén gorgetjuk, igy a 6-0s helyett egy, a 6-ossal

szomszédos lapon fog &llni. Hany potty lehet a&delsi lapjan

egy gordités utan?

b) A kockat ratettik az alabbi abrara gy, hogy azs3apja van felil, majd az abran

lathatd atvonalon hétszer gorditjik. A gorgetésamor

O0sszeadjuk a kocka félkapjan lathat6 pottydok szamat. :.:--» -+
|
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Mi lesz a gorgetés soran felll lathaté nyolc sz&srzégének lehetséges legnagyobb

ertéke, és mi lesz a lehetséges legkisebb értéke?

Megoldas:

a) A 6-0s lap barmely szomszédja lehet fellil, ez@k5; 3 és 4.

b) A négyzet jobb fetsés bal alsé csucsaban mindenképpen a 2-es, jpblesiicsaban az 5-
0s szam lesz a kocka félepjan. Az oldalak kozepén pedig az 5-0s lap széwhe.

Ha az el§ gordités utan a 6-os all fellll, a kovetkeprdités utan a 2-es. Ekkor a kocka ugy
all, hogy felll a 2, jobbra a 6, balra az 1, igyrafele néz a 3-as lap, igy a kovetkggprdités
utan az lesz felll. Folytatva a gorgetést alul k&réljra 6-o0s, baloldalt kozépen 3-as all
felll. Az 6sszeg: 5+6+2+3+5+6+2+3=32.

Ha az el§ gordités utan az 1-es all felll, akkor a kockadktizallapota az 6k6 180°-0s
elforgatottja, igy jobboldalt kzépen 4-es allg@szeq: 5+1+2+4+5+1+2+4=24.

Ha az el§ gordités utan a 4-es all felll, a kovetkgbrdités utan a 2-es. Ekkor a kocka ugy
all, hogy fellll a 2, jobbra a 4, balra a 3, igyraftle néz a 6-0s lap, tehat a kdvetkgardités
utan az lesz felll. Folytatva a gorgetést alul k&réljra 4-es, baloldalt kozépen 6-os all
felil. Az 6sszeqQ: 5+4+2+6+5+4+2+6=34.

Ha az el§ gordités utan a 3-as all fellil, akkor a kocka ktizallapota az ék6 180°-0s
elforgatottja, igy jobboldalt kzépen 1-es allgazzeq: 5+3+2+1+5+3+2+1=22.

igy az 6sszeg lehetséges legnagyobb értéke 3gkisdbdb 22.

Masképp: Eszre lehet venni, hogy a gorgetés sar&rison és a 2-esen kiviil azok a lapok
latszanak (mindegyik kétszer), amelyek kezdetbleocha baloldalan és hatuljan vannak. Az
ezeken lety szamok 6sszege akkor a legnagyobb, ha ezek a 8,é5s akkor a legkisebb, ha

az 1 és a 3. Az 6sszegek aizélmegoldas szerint 34 és 22.

Erdekessége a megoldasnak, hogy ha valaki ugyikelegnagyobb értéket, hogy &ls a
legnagyobb szam alljon felll, akkor nem a maximutaldtlja meg.



