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45. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY

Orszagos donté — Masodik nap — Javitasi utmutatd

HARMADIK OSZTALY

1. Négy barat, Andras, Gabor, David és Csaba egy négyemeletes haz négy kiilonb6z6 emeletén
lakik. Mind a négyen sportolnak, egyikiik uszik, masik kosarlabdazik, harmadik kajakozik,
negyedik tollaslabdazik. A kosarlabdazo, az usz6 és Csaba, mindharman Andras alatt laknak.
Az uszonak egy emeletet kell felmenni az otthondbdl, ha meg akarja latogatni Davidot, és egy
emeletet le, ha a tollaslabdazot szeretné felkeresni. Ki mit sportol, és hanyadik emeleten lakik?

Megoldas:

Andrés alatt harman laknak, ezért 6 lakik legfoliil, azaz a 4. emeleten.
Az sz6 nem Andrés, nem David és nem Csaba, igy csak Gabor lehet.
Az 0sz6 David és a tollaslabdazo kozott lakik, azaz a 2. emeleten.

gy David a kosarlabdazo, és a 3. emeleten lakik.

Végiil marad Csaba a tollaslabdazo, aki az 1. emeleten lakik.

Tehat Andras csak a kajakos lehet.

A helyes megoldas indoklas nélkiil is 7 pont.

2. Gombde Artur majusban minden nap megeszik 8 gomboc fagylaltot és 40 dkg csokoladét.
Azokon a napokon, amikor siit a nap ennél 3-mal tobb gomboc fagyit eszik, amikor nem siit a
nap, akkor 20 dkg-mal t6bb csokoladét fogyaszt. A honap végén Gombdc Artir Gsszeszamolta,
hogy 6sszesen 302 gombdc fagylaltot evett meg. Hany kilogramm csokoladét evett meg Gomboc
Artur ebben a honapban? A megolddsodat indokold!

Megoldas:

M3ijus 31 napos, igy ha minden nap 8 gomboc fagyit eszik, akkor 8 - 31 = 248 gomboc fagyit
fogyaszt el. 1 pont

Mivel 6sszesen 302 gombodcot evett, ez annyiszor 3-mal tobb a 248-nal, amennyi a napos napok
szama: (302 — 248) : 3=54:3=18. 3 pont

Ha majusban 18 napon siitott a nap, akkor 31 — 18 = 13 napon nem siit6tt.1 pont

fgy méjusban Gomboc Artir 31 - 40 + 13- 20 = 1500 dkg = 15 kg csokoladét evett. 2 pont

A helyes megoldas 6sszesen 7 pont

3. Egy négyzetracsos fehér lapra a racsvonalak mentén téglalapot rajzoltunk, majd sziirkére
szineztiik a téglalap belsejében azokat a racsnégyzeteket, amelyek a téglalap oldalaira
illeszkednek.

a) Hany kis négyzetbdl allhat a téglalap, ha a téglalapban 6 kis négyzet fehér?
b) Hany kis négyzetbdl allhat a téglalap, ha a téglalapban 12 kis négyzet sziirke?
Rajzold le a lehetséges téglalapokat!
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Megoldas:
a) A fehér négyzetek is téglalapot alkotnak.
6 fehér négyzet kétféle téglalapot alkothat:

Ebben 18 sziirke négyzet van, 0sszesen 24 négyzetbdl all a téglalap. 2 pont

Ebben 14 sziirke négyzet van, dsszesen 20 négyzetbdl all a téglalap. 1 pont

b) Ha 12 kis négyzet sziirke, akkor a téglalap csucsaiban levé 4 négyzeten kiviil 8 kis négyzet
sziirke. Ez azt jelenti, hogy ha van bels6 fehér téglalap, akkor annak oldalai Gsszesen 8 egység
hossztiak. Ez is kétféleképpen lehetséges:

A téglalap ekkor 15 kis négyzetbdl all. 2 pont

A téglalap ekkor 16 kis négyzetbdl all. 1 pont

Ha nincs belsd fehér téglalap, akkor minden négyzet sziirke:

A téglalap ekkor 12 négyzetbdl all. 1 pont

4. Guszti dominokészletében a domindkon 0-t6l 6-ig vannak szamok (a domind két oldalanak
sorrendje nem szamit, példaul az 1 és 2 szamok csak egy dominon vannak rajta). Sajnos a
készletbol elvesztek azok a dominok, amelyek két oldalan egyforma szam allt. Guszti kirakott
néhany dominét téglalap alakban ugy, hogy a téglalap szemkdzti oldalain ugyanannyi a
négyzetekben levd szamok Gsszege (a téglalap rovidebb oldaldan 4 dominonégyzetben 4 szam
van, a hosszabb oldalak mentén 6 négyzetben 6 szam.) A domindk a domindzas szabalyai
szerint kovetik egymast, azaz a kiilonb6z6 domindkon levd, egymashoz illeszkedd négyzeteken
ugyanaz a szam van. ird be a dominékrél hidnyzé szamokat!

Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Er6forrdsok Minisztériuma tdmogatja.
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Megoldas:

2 4
2 4
6 4

6 2| 2|4

El6észor irjuk be a meglevé domindkhoz kapcsolodo négyzetekbe a megfeleld szamokat!

A baloldalon eddig 4, a jobboldalon 8 az &sszeg, igy a baloldalra két helyre olyan szamot kell irni,
amely 2-vel nagyobb a jobboldalra irt szamnal. Ez a 4 és az 5 nem lehet, mert ilyen domindok mar
vannak. Ha 2-t irnank a baloldalra, akkor a bal als6 két domino egyforma kellene legyen, ami nem
lehet. Marad a 3 vagy a 6. Ha 6-ot irunk a baloldalra, akkor a jobboldalra 4 keriil. Ehhez kellene egy
(4;4)-es domino, ami elveszett. Tehat ez az eset nem lehet.

2 1
2 1
3 4

3/1]|1/2] |2]4

Ha 3-at irunk a baloldalra, akkor a jobboldalra 1 keriil. A téglalap hosszabb oldalan ekkor alul 11,
feliil 13 az Osszeg, igy alulra 1-gyel nagyobb szam keriil, mint feliilre. Alul a 2 mell¢ igy csak az 1
vagy a 6 johet. (2 nem lehet, mert akkor két 23-as dominé lenne.) Ha alul 1 van, akkor feliil 0-kat
irunk a hidnyzo helyekre. Ez j6 megoldas.

Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Er6forrdsok Minisztériuma tdmogatja.
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Ha alulra 6-ot irunk, akkor feliilre 5-6t kell, ehhez kellene egy (5;5) domino, ami elveszett, igy ez az
eset sem lehet.
A hianyz6 szamok helyes kitoltése 7 pont.

5. Gergd harom 1 szintes, harom 2 szintes és harom 3 szintes tornyot allitott fel az dbran lathato
négyzet kis négyzeteire ugy, hogy egyetlen sorban és egyetlen oszlopban sincs két azonos
magassagu torony. Ezutan két oszlop f6l¢ odairta, hogy onnan hany tornyot lehet latni abban az
oszlopban. Az oszlopban a magasabb torony takarja a mogotte allo alacsonyabbat, igy az nem
latszik. Ugyanezt megtette egy sorral is.
frd be minden kis négyzetbe, hogy az ott 4116 torony hany szintes!

<— N
<— N

2 —

Példa: A négyzetekbe irt szamok azt mutatjak, l l l
hogy az ott allé torony hany szintes.
A nyilakhoz irt szdmok pedig azt mutatjak, hogy
a nyil iranyabol hany torony latszik.
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Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Er6forrdsok Minisztériuma tdmogatja.
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Megoldas:

N

NWkFkL— DN
WL N DN
w
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Az els6 oszlopban a 3-as sem feliil, sem alul nem lehet, csak kdzépen.

A masodik oszlopban legfeliil a 2-es miatt nem lehet a 3-as, kozépen azért, mert a masodik sorban
mar van egy 3-as, igy csak legalul lehet. Ezek utan a harmadik 3-as a harmadik oszlopban van feliil.
A ko6zéps6 oszlopban feliil 2-es kell legyen, mert ha 1 lenne, akkor feliilr6l 3 torony latszana ebben
az oszlopban. Innen mar a tobbi torony helye adddik a sudoku szabalyai szerint.

A helyes kitoltés 7 pont.
Az els6 négy jo szam 4 pontot ér, utana a tobbi 6sszesen 3-at.

Az NTP-TV-15-0080. sz. projektet az Emberi Er6forrdsok Minisztériuma tdmogatja.



