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44. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO 2. forduld

NEGYEDIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO

1. Zsofi leirt egy haromjedyszamot, amelyben nincsen 0 szamjegy. A szam sggeijenas sorrendbe
irva egy masik haromjeglyszamot kapott, €s micsoda meglepetés, a két hégginszam osszege
éppen 1000 lett! Keressilk meg az 6sszes olyan $zamih Zsofi leirhatott!

Megoldas:
A haromjegyi szamban nincs 0, ezért az egyes helyi értékehszkénban lev szamjegyek 6sszege 10,
a masik ket helyi értéken pedig 9 (két szamjegyégs nem lehet 18-nal nagyobb).

2 pont
Ha az egyes helyi értéken két kulonb&zamjegy all, (példaul 6 és 4,), akkor ugyanezekamjegyek
masutt nem lehetnek ugyanazon a helyi értéken, dsszegik 10. A haromjefjyszamnak mar csak
egy szamjegye hianyzik, amelyiknek mindkét eddgarmsjeggyel egyitt 9-et kellene adni, ami nem
lehet. (Az egyik helyi értéken a 6 mellett 3 keljyen, de akkor a masikon a 4 mellett is 3 keléeg
igy ott nem 9 az 6sszeg.) Tehat az egyes heljantdem allhat két kilonbé6zszamjegy.

2 pont
Az egyes helyi értéken azonos (nem 0) szamjegy as&klehet. A masik két szamjegy 6sszege pedig 9
kell legyen. 1 pont
lgy a lehetséges szamok: 185 + 815; 275 + 725+368b; 455 + 545. 2 pont

Tehat Zsofi a fenti 8 haromjetiygzam kozul barmelyiket leirhatta.

2. Két dobozban 6sszesen 150 gomb van, a piroszbdahopirosak, a sargaban sargak. Ha 18 piros
gombot a piros dobozbdl atrakunk a sarga dobozAtiaratt 6sszesen kétszer annyi gomb lett, mint
amennyi piros gomb volt eredetileg a piros dobozlb&my piros és hany sarga gomb volt eredetileg a
dobozokban kiulon-kilén?

Megoldas:

Az atrakas utan a sdrga gombok dobozéban kétsmgr gomb lett, mint a pirosakéban volt eredetileg.
Viszont ott most 18-cal kevesebb van, ezért egaseiki 18 piros gombbal a piros gombokat. Ekkor
168 gomb lesz dsszesen, amelyeknek a harmadasadubmzban van. Ez 168 : 3 = 56 gomb. Ennyi
piros gomb volt eredetileg a piros dobozban, és

2-56-18=112 - 18 = 94 gomb a sarga dobozban. 5 pont
Ellendrzés: 56 + 94 = 150. 94 + 18 =112, és 112 =2 - 56 1 pont
Vélasz: Tehat eredetileg 56 piros és 94 sarga gattla dobozokban. 1 pont
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3. A tablazatban a jelek szamokat jeldlnek, egyforjplek ugyanazt a szamot, kilonboglek
kulonbo® szamokat jeldlnek. A sorok végeére irt szamok daorlew jeleknek megfelél szamok
0sszegét mutatjak, ugyanigy az oszlopok ala imekéaz oszlopban lévjeleknek megfelél szamok
0sszegét mutatjak. Melyik jelnek melyik szam fehedg?
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Megoldas:
A masodik sorban 4 kér dsszege 20, ezért a kor:a205-nek felel meg. 2 pont
A harmadik oszlopban a 2 haromszdg és a 2 kor gesl Mivel két kor 10-et ér, két haromszdg 14 —

10 = 4-et, tehat egy haromszog 4 : 2 = 2-t. 2 pont

A masodik oszlopban egy kér mellett 3 6tszdg vaszéguk 8, igy a 3 6tszog dsszege 8 — 5 = 3, tehat
az Otszog a 3 : 3 = 1-nek felel meg. 1 pont

Az els oszlopban a rombusz mellett egy kor, egy haromesdegy 6tszog van, melyek 6sszege 5 + 2 +
1 =8, igy arombusz a 12 — 8 = 4-nek felel meg. 1 pont

Ellensrzés:

A negyedik oszlop: 2+5+4 +2 =13.

Azelhsor:4+1+2+2=09.

A harmadik sor: 2+1+5+4=12.

A negyediksor:1+1+2+2=6. 1 pont
Tehét a jeleknek megfeteszamok:

A :1;A:2;<>:4;O:5.

4. Harom darab egyforma kis négyzsetiegy trimindt ragasztunk 6ssze az
abran lathatd modon. Két ilyen triminot 6sszeiltésk ugy, hogy mindig
telies négyzetoldalak illeszkedjenek egymashoz. ykdm alakzatot
kaphatunk, ha két alakzat akkor kilénbolaa nem lehet pontosan egymasra
rakni 6ket? Rajzold le a leh&tégeket!

Megoldas:
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14 lehebség van. 7 pont

Ha nincs rossz, akkor

12-13 db 6 pont.

10-11 db 5 pont

8-9 db 4 pont

6-7 db 3 pont

4-5 db 2 pont

2-3 db 1 pont

Ha a jok mellett a feltételeknek nem megféiés rajzolt, akkor ezért 1 pont levonas jér.
Ha azonosakat rajzolt tobbszor tikorkep miattsak pont levonas.

Ha azonosakat rajzolt forgatas miatt, az is 1 perdnas.

5. Ot kilonbo# szini tanyért raktunk egymas tetejére egy oszlopbarigllefelé: piros, kék, zold,
sarga, lila. Megfogjuk a két fils és a legalsé ala tesszik ugy, hogy a megfogottérok sorrendjét
nem valtoztatjuk. Ezutan Ujra megfogjuk a két dgl€s a legalsé ala tesszik, és igy tovabb, 6gszese
321-szer teszunk &t két tanyért. Milyen $ieinlesznek ekkor a tanyérok feltlltefelé haladva?

Megoldas:

A tanyeérok sorrendjét irjuk fel a szinek kéhdtijével felllsl lefelé az atrakasok utan:
0.PKZSL

1.ZSLPK

2.LPKZS

3.KZSLP

4. SLPKZ

5.PKZSL
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Lathatjuk, hogy az 5. atrakas utan ugyanabbanrarstiven allnak a tanyérok, mint az elején.
Ez nem is meglep hiszen ha a tanyérokat kérbe rakva képzeljukoalkdz atrakassal a korbeli a
sorrendjuk nem valtozik, csak 5-féleképpen valagdtki, hogy éppen melyik van felll, ezért legfehe
5 sorrend lehet. Mind az 5¢elks fordul, ahogy a fenti atrakasoknal lattuk.

3 pont
Lathato, hogy minden 6todik atrakas utan ugyansarieend, a sorrendek 6tosével ugyanazok.
Tehét a 321. atrakas utdn ugyanazt a sorrendetkkapjnt az 1. utén, azaz feléliefelé: zold, sarga,
lila, piros és kék. 4 pont

Budapest, 2015. majus 30.
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