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46. TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY

Orszagos dontd — Els6 nap — Javitasi utmutato

NEGYEDIK OSZTALY

1. Zimi az 1-es hatszogbdl a 7-es hatszogbe igyekszik, kozben minden hatszogbe legfeljebb
egyszer léphet. Ziimi csak akkor mehet hatszgbdl egy masikba, ha ezeknek a hatszogeknek van
k6zos oldaluk. Hanyféle Gtvonalon mehet, ha két utvonal akkor kiilonb6z6, amikor van olyan
hatszog, amelyik az egyik utvonalon rajta van, a masikon pedig nincs?

Megoldas:

Az 1-es hatszogb6l Ziimi azonnal atléphet a 7-esbe.

Az 1-esbdl 1éphet a 2-es, 3-as, 4-es, 5-0s vagy 6-os hatszogbe is. Mindegyikbdl két iranyban juthat
el a 7-esbe, ugyanis nem mehet sehova sem kétszer.

Ez 6sszesen 11 lehetdség.

A helyes valasz indokldssal 7 pont, indoklas nélkiil 2 pont. Részmegoldasra aranyosan adhato pont.

2. Egy konyv lapjait 1-t6]1 1000-ig megszamoztak Ggy, hogy az 1 és a 2 az elsd lap két oldalan, a 3
¢s a 4 a masodik lap két oldalan van, és igy tovabb, a 999 és az 1000 az utolso lap két oldalan. Hany
olyan lap van, amelyen levd két oldalszamban nincs ugyanaz a szamjegy ugyanazon a helyi
érteken? Példaul a 9 és 10, a 89 €s 90 ilyen lapok.

Megoldas:

Egyjegyli oldalszamoknal nem szerepel ugyanaz a szamjegy, a lap két oldalan: 1-2, 3-4, 5-6, 7-8
megfeleld lapok, ez 4 darab.

Kétjegyli oldalszamoknal tizes atlépésnél lehetnek megfeleld lapok, kiilonben a tizes helyi értéken
ugyanaz a szamjegy all. A tizes atlépéseknél a 9-re végz0dd szam pdratlan, utana a 0-ra végzodo
paros, igy ezek valoban egy lap két oldalan vannak.
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igy a kétjegytiek kozott a 9-10-t61 a 89-90-ig 9 ilyen lap van.

A haromjegytieknél csak a szazas atlépéseknél vannak ilyen lapok, kiilonben a szazas helyi értéken
ugyanaz a szamjegy all.

Igy a haromjegytiek kozott a 99-100-t61 a 999-1000-ig 10 ilyen lap van.

Tehat 0sszesen 4 + 9 + 10 = 23 olyan lap van, amelyen levd két oldalszdmban nincs ugyanaz a
szamjegy ugyanazon a helyi értéken.

A helyes valasz indoklassal 7 pont, indoklas nélkiil 2 pont. Részmegoldasra aranyosan adhato pont.

3. Bagoly déltdl ¢jfélig az oreg tolgy odvaban alszik, &jféltol délig pedig ébren van, és bolcs
tanacsokat ad a baratainak. A kovetkezo tablat rakta ki a fara:

KET ORAVAL EZELOTT UGYANAZT CSINALTAM,
MINT AMIT EGY ORA MULVA FOGOK CSINALNI.

Héany 6ran keresztiil mond igazat a felirat egy teljes napon?

Megoldas:

Bagoly felébredése vagy elalvasa el6tt 1 oraig, és utana 2 o6raig nem mond igazat a felirat, kiilonben
igazat mond. Tehat egy nap 24 6rajabol 6 6rdn keresztiil hazudik és 18 6ran keresztiil igazat mond a
felirat.
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4. Egy 20 {0s tarsasag kirandulni ment. 14 gyereken kék puldver volt, 15 gyereken kék nadrag. 17
gyereknek kék sapka volt a fején és 17 gyereken kék kabat volt. Legkevesebb hany olyan gyerek
lehetett, akinek a puldvere, a nadragja, a sapkéja és a kabatja is kék volt?

1. megoldas:

14 gyereken kék puldver volt, 15 gyereken kék nadrag, akkor legalabb 14 + 15 — 20 = 9 gyereken
kék pulover és kék nadrag van.

Mivel 17 gyereknek kék a sapkaja, legalabb 9 + 17 — 20 = 6 gyereknek kék a puldvere, nadragja és
a sapkdja is.

Mivel 17 gyereknek kék a kabatja, legalabb 6 + 17 — 20 = 3 gyereknek mind a négy ruhadarabja
kék.

Tehat legalabb 3 olyan gyerek van, akinek kék a puldvere, a nadragja, a sapkéja és a kabatja is.

Az NTP-TV-16-0077. sz. projektet az Emberi Eréforrdsok Minisztériuma tdmogatja.

. 2. EMBERI EROFORRAS
AP |[Nemzeti % g ) > A
s =» TAMOGATASKEZELO

Tehetseg Program EMBERI EROFORRASOK 3

MINISZTERIUMA



TUDOMANYOS ISMERETTERJESZTO TARSULAT T

¢

A
N
o
5
E

1088 Budapest, Brody Sdndor u. 16.
Postacim: 1431 Budapest, Pf. 176
E-maiil: titnet@webinform.hu; Honlap: www. titnet.hu; www.telc.hu
Telefon: 483-2540, 327-8900, Fax: 327-8901
Kalmdar Laszlo Nyilvéntartésba vételi szdm: E-000226/2014

2. megoldas:

Szamoljuk meg, hany olyan gyerek van, akinek valamelyik ruhadarabja nem kék a pulover, a
nadrag, a sapka és a kabat koziil.

20 — 14 = 6 gyereknek nem kék a puldvere.

20 — 15 =5 gyereknek nem kék a nadragja.

20 — 17 = 3 gyereknek nem kék a sapkaja.

20 — 17 = 3 gyereknek nem kék a kabatja.

fgy legfeljebb 6 + 5 + 3 + 3 =17 olyan gyerek lehet, akinek valamelyik ruhadarabja nem kék (ha
mindenkinek legfeljebb egy ruhadarabja nem kék).

Tehat legalabb 20 — 17 = 3 gyereknek minden ruhadarabja kék.

A helyes valasz indokldssal 7 pont, indoklas nélkiil 2 pont. Részmegoldasra aranyosan adhato pont.

5. Helyezd el a 2, 3, 4, 5, 6 és 10 szamokat a kdrokben tigy, hogy a haromszég mindharom oldalan
ugyanannyi legyen a szdmok szorzata!
Keress olyan elrendezést, amelynél ez a szorzat a lehetd legnagyobb, és olyat, amelynél a lehetd

legkisebb!
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Megoldas:

A haromszog mindharom oldalén levd szamok szorzata oszthatd 3-mal és 5-tel is. A szdmok kozott
a 3 és 6 oszthatd 3-mal, az 5 és a 10 oszthato 5-tel. Ezek koziil egyik a haromszdg cstucsan, a masik
a szemkozti oldal kozepén kell legyen. Igy a 4 és a 2 koziil is az egyik a haromszog csticsaban, a
masik a szemkozti oldal kozepén van.

A haromszdg egy oldalan levd szamok szorzata akkor a legnagyobb, ha a lehetd legnagyobb
szamok vannak a csucsokban, és akkor a legkisebb, ha a lehetd legkisebb szamok vannak a
cstcsokban.

Ezek az elhelyezések valoban lehetségesek:
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A baloldali haromszog esetén a lehetd legnagyobb az egy oldalon all6 szamok szorzata, mégpedig
120.

A jobboldali haromszdg esetén a lehetd legkisebb az egy oldalon 4ll6 szdmok szorzata, mégpedig

60.

2017. majus 19.

A feladatokat 0sszeallitotta: Pintér Klara.
Lektoralta: Hillné Benko Katalin, Konfar Laszlo.
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