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47. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZL(;) MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO Il. forduld

Javitokulcs

4. osztaly

1. Andris, Bori, Csilla és Dorka a Kalmar Laszlo tetaatikaverseny dodjere utazik vonattal. A
vonaton egy négyes Ulést foglaltak le, Andrisé azs,1Borié a 2-es, Csilldé a 3-as, Dorkadé a 4-es
helyjegy. Andris érkezik ékz6r, nem tudja, melyik a& helye, lell valamelyik helyre a négy koézil.
Ezutan sorban Bori, majd Csilla, végiil Dorka érkefik tudjak, melyik a helyiik, és ha még szabad,
akkor odailnek. Ha a helyik mar foglalt, akkor gatanak maguknak egy helyet a még szabad helyek
kozul. Hanyféleképpen llhetnek le a négy helyre®l8del a lehatségeket!

Megoldas:
Ha Andris az 1. helyre ul, akkor mindenki a saglyére tl: ABCD.
Ha Andris a 2. helyre 0l, akkor Bori Glhet az 13.a&s a 4. helyre.
Ha Bori az 1. helyre ul, akkor a tdbbiek a sajdyiiae Ginek: BACD.
Ha Bori a 3. helyre l, akkor Csilla Glhet az 1gya 4. helyre: CABD; DABC.
Ha Bori a 4. helyre (l, akkor Csilla a sajat hedyél, Dorka pedig a kimarado helyre: DACB.
Ha Andris a 3. helyre 0l, akkor Bori a sajat hegykell Gljon, Csilla Glhet az 1. vagy a 4. helyre.
Ha Csilla az 1. helyre ul, akkor Dorkanak megmaxaajat helye: CBAD.
Ha Csilla a 4. helyre 0l, akkor Dorkanak az 1yhwehrad: DBAC.
Ha Andris a 4. helyre 0l, akkor Bori és Csilla isagat helyére Ul, Dorkanak pedig marad az 1. hely:
DBCA.
Osszesen 8-féleképpen ulhetnek le a gyerekek ahedgre.

A helyes lehéségek felsorolasa 7 pont.
A verseny& annyival kevesebb pontot kapjon 7-nél, ahany tlégfet kihagyott, és ahany rossz sorrendet
felirt.

2. Guszti egy igaz egyeideget irt be a szamologépébe. A vele szembeWillls fejjel lefele latta a
kijelzot, ésé is igaz egyerfiséget latott.

Guszti leirta papirra az altala a szamologepbegyenbséget, am az egyésiegjel baloldalan egy
haromszdggel, a jobboldalan egy korrel egy-egyekgti szamot letakart. Ezt latod itt:

55+A +16=12+56@

irj az ures haromszdgbe és a korbe kétfjespamokat Ggy, hogy Guszti is, és Vil igaz egyeriiséget
lasson! Keresd meg az 6sszes megoldast! A megdaia&aiszti febl nézve add meg!
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Az alabbi abran lathato, hogy a szamologép kijélz milyen alaktuak a szamjegyek.

0 1234561889

Megoldas:

Guszti febl: 71 +A = O + 68, azaz ® 3-mal nagyobb a-nél.

Vill 6 felél: pedig 146 +A = O + 116, azaz ® 30-cal nagyobb A-nél.

Vagyis a O-be és aA -be irt szamok kilonbsége egyik iranyban 3, mididikyban 30.

Tizes atlépés nem lehet, igy a két szamban ahétgisértéken ugyanaz a szamjegy all.

A 6 és a 9 nem szerepelhet az egyes helyi értékahk,olyan szamjegyek, amelyek fejjel lefele
ugyanazok, mert pl. 16 és 19 fejjel lefele 91 ésv@alyyis nem a kér a nagyobb.

igy a megoldasok Guszti fglnézve:
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Osszes j6 megoldas megtalalasa 7 pont.
J6 észrevételek 1 pont. Egy j6 megoldas megtal@gmmt. 2-4 j6 megoldas 3 pont.
5-6 j0 megoldas 4 pont. 7-9 j6 megoldas 5 pontl 1(} megoldas 6 pont.

3. Balint az iskolaiDominénapra készlllve gyakorolja a dominok rakasat. A domindigy kell
felallitani, hogy ha egy léd, akkor mindet ledonti, amelyikhez l&gde hozzaér. Az abrakon feldlr
latjuk az all6 domindkat, és a dominokat a s6téyva vilagos nyil irdnyaba lehet donteni. Példdubz
abran az A jeél dominét a so6tét nyil irdnyaba dontjik, akkor arkaidomindkat donti le.
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Balint az abran lathato alakzatba allitotta febadhdkat. Balint egy dominot eldont valamelyik iyéa,
€és megszamolja, hogy az éaltala ledontott dominégglitt hany dominddt el. Melyik dominot dontse
el Balint, és melyik iranyba, hogy éppen 24 domsgi#moljon 6ssze?

1
L 2A | [ 2B |
57 [ 3Aa ] [ 3B | [ 3c |

[ 4aA | | 4B | | 4Cc | | 4D |

| sA | | 5B | | 5Cc ]| | 5D ]| [ 5E |

| 6A | | 6B | | 6Cc | | 6D | [ 6E | | 6F |

[ 7Aa | | 7B | | 7c | [ 7D | [ 7E | [ 7F | | 7¢G |

| s8A | | 8B | [ 8c | [ 8D | [ 8 | [ 8F |

L 9A | | 9B | [ 9c | [ oD | [ 9E |

[ 10A ] [ 10| | 10Cc | [ 10C |

Megoldas:

Felfele, a sotét nyil iranyaba a 9B és a 9D dorelddntésével @ el 6sszesen 24 domind Ferdén nézve
egy 4 sorbdl és 6 oszlopbdl allé tombben vannadidd domindk, igy lathatd, hogy mas domindt felfele
dontve ez nem érhetl.

Lefele, a vilagos nyil iranyaba a 4B és a 4C donailddntéséveld el 6sszesen 24 dominé.

A 6. sor alatt 6sszesen 22 domind van, igy 6. siabeind leddntésével nendlthet el 24 domind.

Az 5. sorbeliek k6ézll csak a sz&i:iem donti el a 4B vagy a 4 C, igy az 5. sorbetnohok csak
kevesebb dominét dénthetnek le, mint a 4B.

A 3. sorbeli domindk ledontik 4B-t vagy 4C-t, igiztosan tdbb dominot dontenek le, mint a 4B.

Tehét pontosan 24 domindlcl, ha a 9B vagy a 9D dominoét a sotét nyil irdeydontjik, vagy a 4B
vagy a 4C dominat a vilagos nyil iranyaba dontjik.

A helyes véalasz iranyokkal egyitt 7 pont.

Ha a versenyzrossz valaszt is irt, akkor ezek szamaval kevegsetiot kapjon.

A versenyZ annyiszor 2 ponttal kevesebb pontot kapjon, atéimgtiséget (domind és irany) kihagyott.
0-nél kevesebb pontot nem kaphat.
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4. A kosarlabda bajnoksagban a Villamikek csapata legutdbbi gztes meccsén 75 pontot dobott az

ellenfélnek. A végén dsszeszamoltak, ki hany podaiiott, és sorba allitottdk a jatékosokat a dobott
pontjaik szama szerint. Legtébb pontot Gabi dobtana Zsuzsi, a harmadik Zs6fi lett. A tébbiek az

0sszes pont 6todét dobtak. Gabi 11 ponttal tobbleott, mint Zsuzsi. Zsofi harmadannyit dobott, mint

Gabi és Zsuzsi egytitt. Hany pontot dobott Gabiz&sés Zsofi kulon-kilén? (Megoldasodat indokold!)

Megoldas:
A tobbiek az 6sszes pont 6todét, azaz 75 : 5 —obfop dobtak, igy Gabi, Zsuzsi és Zsofi egyltt 78—
= 60 pontot dobott. 1 pont

Mivel Zsofi harmadannyit dobott, mint Gabi és Zswetgyiitt, ezért Zsofi a pontok negyedét: 60 : =1
pontot dobott, Gabi és Zsuzsi egyutt pedig 45 ponto

2 pont
Mivel Gabi 11-gyel tdbbet dobott Zsuzsinal, eztddva a 45-bl, a maradék 34 ponton egyéeh
osztoznak, igy Zsuzsi 34 : 2 = 17 pontot dobothi@adig 17 + 11 = 28 pontot.

2 pont
Ellenérzés: 15 + 15 + 17 + 28 = 75, a dobott pontok melyfek a sorrendnek is. 1 pont
Vélasz: Gabi 28, Zsuzsi 17 Zs6fi pedig 15 pontdiato 1 pont

A helyes megoldas indoklassal 7 pont.
Csak valasz ellefizéssel 3 pont.

5. Egy gula minden csucsaban Ul egy-egy torpe. langlk egy négyzet lapja €s négy darab haromszdg
lapja van az 4bra szerint. Két torpe szomszédoggleél koti 6ssze a csucsokat, ahol tlnek. Minden
térpe vagy mindig igazat mond, vagy mindig hazudi&,tudjuk, hogy biztosan van koéztik igazmondd
torpe. Minden torpét megkérdeztiink, hogy hany igamhd szomszédja van. Hany olyan torpe lehet, akik
azt mondtak, hogy pontosan egy igazmondd szomseéajn, ha mindegyik torpe tudja mindegyik
masikrol, hogy igazmondd vagy hazug? Sorold febagzes esetet! Mindegyik esethez tartozzon egy
gula, amelynek csucsait lietl meg a kovetkéképpen: a csucshoz irj | liet ha abban a csucsban
igazmondo torpe Ul és H-t, ha hazug. Karikazd bekrmak a csucsoknak a bigtlét, amelyekben &l
térpe mondhatta, hogy pontosan egy igazmondé sZmijsszan!
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Megoldas:
Legfeljebb 4 olyan torpe lehet, aki azt mondhatf@gy pontosan egy igazmond6 szomszédja van.

1. eset: Ha a haromszo6g lapok k6zds csucsaban agetiniorpe Ul:
Ahhoz, hogy6 azt mondhassa, hogy pontosan egy igazmondoé
szomszédja van, az alaplapon egy igazmondo toipe ke
uljon, és 3 hazug. Ekkor az egyik hazug térpének
tényleg 1 igazmondo6 szomszédja van, mivel

hazudnia kell, ezért nem mondhatja, hogy egy
igazmondo szomszédja van. Ekkor 4-en mondhatjak
azt, hogy pontosan egy igazmondo6 szomszeédjuk van.
Ha a fel$ csucsban dltérpének nem egy igazmondo H
szomszeédja van, akkor mar biztosan nem lehet 4-nél

tobb torpe, aki mondhatja, hogy egy igazmondo

szomszeédja van.
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2. eset: Ha a haromszog lapok kézds csucsaban hazug
torpe Ul. Mivel tudjuk, hogy van igazmondé térpe,

ahhoz hogy ez a hazug térpe hazudhasson, kellnegye
két igazmondé torpe a négyzet lap csucsaiban, akik
szomszédosak, hogy mondhassak, hogy egy igazmondo
szomszédjuk van. Ekkor azonban a masik két torpének
hazugnak kell lenni. Nekik valoban egy igazmondo
szomszédjuk van, igy nem mondhatjak, hogy egy
igazmondo szomszeédjuk van.

Ha a négyzet lap csucsaiban 3 igazmondé torpe Ul,
akkor egyikiknek két igazmond6 szomszédja van,

de rajta kivil mindenki mas mondhatja, hogy egy
igazmondo szomszédja van.

Ha a négyzet lap csucsaiban 4 igazmondé torpékibra
egyikik sem mondhatja, hogy egy igazmondo
szomszédja van.

Tehat most sem lehet 4-nél tébb olyan torpe,

akik mondhatjak, hogy egy igazmond6 szomszédjuk van

3 térpe mondhatta, hogy pontosan egy igazmondo Szé&xlja van:

I
2 torpe mondhatta, hogy pontosan egy igazmondo Szénfja van:
N
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1 térpe mondhatta, hogy pontosan egy ioazmondo Szédya van:

0 térpe mondhatta, hogy pontosan egy igazmondo Szé&xlja van:
o

Helyes elrendezés

4 torpére 2 pont
3 tbrpére 2 pont
2 torpére 1 pont
1 torpére 1 pont
0 torpére 1 pont.

Ha a verseny¥azt irta, hogy 5 torpe is mondhatta, hogy pontasgynigazmondo szomszédja van, akkor
1-gyel kevesebb pontot kapjon, de 0-nal kevesehiofpoem kaphat!
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