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48. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Orszagos donté - 1. nap — 2019. majus 24.

NEGYEDIK OSZTALY
MEGOLDASOK

1. A nemzetkozi rollerverseny elsé négy helyezettje nevének kezddbetiije: F, G, M, P. Mind a
négyen kiilonboz6 nemzetiségiiek, G francia, P olasz, a harmadik versenyz6 német, a negyedik
angol. Az angol kék polot visel, P fehéret. A német negyedik lett, M harmadik. A masodik
helyezett z6ld polot visel. Ki viseli a piros polot? Ki nyerte a versenyt, ha tudjuk, hogy nem
volt holtverseny?

Megoldas:
Irjuk tablazatba, mit tudunk:

Kezddbetli F G M P
Nemzetiség francia olasz
P616 szine fehér
Helyezés 3.

A német negyedik lett, M harmadik, ezért M nem a német, csak az angol lehet, igy F a német.
Az angol kék polot visel és a német a negyedik.

Kezddbetl F G M P
Nemzetiség német francia angol olasz
P616 szine kék fehér
Helyezés 4, 2. 3.

A 2. helyezett csak a francia lehet, mert 6 zold polot visel, és a masik, akinek még nincs meg a
helyezése, az fehér polot visel.
Igy a piros polot csak F viselheti, és P nyerte a versenyt.

Kezddbetl F G M P
Nemzetiség német francia angol olasz
P0l6 szine piros z0ld kék fehér
Helyezés 4, 2. 3. 1.

A teljes megoldas 7 pont.
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2. Szamkukac ugy rendezi el az 1; 2; 3; 4 és 5 szdmokat a koreiben, hogy minden korbe egy
szamot tesz, ¢s a szomszédos korokben levd szamok kiilonbsége mind kiilonbozd. (A
kiilonbséget mindig ugy szamolja, hogy a nagyobb szambol vonja ki a kisebbet.) ird le a
szamok 0sszes lehetséges sorrendjét a fejétdl a farkaig, ha se a legkisebb, se a legnagyobb szam
nem keriilt Szamkukac fejébe!

Megoldas
A 4-es kiilonbség csak 5 — 1 kiilonbségként allhat eld, ezért az 1-es az 5-6s mellett van.
1-gyel és 5-tel nem kezdddhet, a szdmlanc.
Ha az 1 és 5 a masodik és harmadik, akkor az 1 el6tt lehet a 4, akkor 4; 1; 5; 3; 2 a sorrend. Ha
az 1 el6tt a 3 lenne, akkor az 5 utan a 2 kellene legyen a 3-as kiilonbséghez, és akkor még egy
2-es kiilonbség lenne, ezért ez nem lehet. Ha az 1 el6tt a 2 lenne, akkor nem lehetne 3-as
kiilonbség. fgy kapjuk a 4; 1; 5; 3; 2 sorrendet és a forditottjat a 2; 3; 5; 1; 4 sorrendet.
Ha az 5 és 1 a masodik és harmadik, akkor az 5 el6tt lehet a 2, ekkor a 2; 5; 1; 3; 4 sorrend és a
forditottja a 4; 3; 1; 5; 2 sorrend is megfeleld. Ha az 5 el6tt a 3 van, akkor az 1 utan a 4 kellene
legyen a 3-as kiilonbséghez, de akkor lenne még egy 2-es kiillonbség a 4 — 2, ezért ez nem lehet.
Ha az 5 el6tt a 4 van, akkor nem lehetne 3-as kiilonbség.
Ha az 1 és 5 a negyedik ¢s 6tddik, akkor a 3-as kiilonbség miatt az 1 el6tt a 4 kell legyen, igy a
3; 2; 4; 1; 5 sorrend megfelelé.
Ha az 5 és 1 a negyedik ¢s 6tddik, akkor a 3-as kiilonbség miatt az 5 el6tt a 2 kell legyen, igy a
3; 4; 2; 5; 1 sorrend is megfeleld.
Tehat a fenti 6 lehetséges sorrendben irhatta be a szamokat Szdmkukac a koreibe a
feltételeknek megfelelden.

Mind a hat helyes sorrend felsoroldsa, ha rosszat nem sorolt fel: 7 pont.

Ezutan annyival kevesebb pontot kapjon, ahdannyal kevesebb helyes sorrendet sorolt fel.

Ha rossz sorrendet is felsorolt, akkor annyival kevesebb pontot kapjon, ahany feltételt nem
teljesitenek a felsorolt rossz sorrendek.
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3. Az aldbbi szdmlancban mindegyik jel egy szamjegyet jelol, kiilonbozd jelek kiilonb6zo
szamjegyeket jelolnek. Ha két jelet egymas mellé irunk, akkor az kétjegyli szamot jelent.
Melyik jel melyik szamjegyet jel61i?

0200 An

1
065 0oY mt

+7
(v — M3t
Megoldas:
Egyjegyli szam kétszereséhez 6-ot adva legfeljebb 24-et kaphatunk, mert 2 - 9 + 6 = 24, igy
AN csak 22 lehet. A =2, © =1, O =6,[]=8. 3 pont
O=6 miatt XI=7. 1 pont

O>-hoz 5-6t adva atlépjiik a kerek tizest, ezért D legalabb 5, és @ nala 1-gyel kisebb. Két
egymas utani szamjegy, ami legalabb 4 és még nem szerepelt csak a 4 és 5: =4 és D=5, igy
11=0. 2 pont
A harmadik sor alapjan mivel (=8, ezért =9 és mivel 3$=0, ezért ¥=3. 1 pont

A 10 betii helyes megallapitasa indoklas nélkiil 5 pont.

4. Két kosarban Gsszesen 126 darab alma van. Ha az egyik kosarba még ugyanannyit tennénk,
mint a benne 1év6 almak szdméanak harmada, a masikbol pedig kivennénk a benne levd alméak
harmadat, akkor mindkét kosarban ugyanannyi darab alma lenne. Hany darab alma van az
egyik és a masik kosarban?

Megoldas:
Egyik kosar hozzatéve a harmadat: :
Masik kosar elvéve a harmadat: |

Egyik kosar: i i i 1

Masik kosar: ‘ ‘ ‘ ‘

A fenti abrabol latszik, hogy a masodik kosar harmada az elsé kosar harmadénak kétszerese,
igy a két kosar 6sszesen 9 kis szakasznak felel meg. A két kosarban 126 alma van, igy egy kis
szakasz 126 : 9 = 14 almanak felel meg.

Az egyik kosarban 3 - 14 =42 alma van.

A masik kosarban 2 - 42 = 84 alma van.
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Ellendrzés: 42 + 84 = 126.

42 :3=14,42 + 14 = 56.

84 :3 =28, 84 -28=56.

Teljes megoldas indoklassal, a megoldas menetével 7 pont.
Csak valasz ellenorzés nélkiil 2 pont, ellendrzéssel 4 pont

5. Berci és Marci szamkartyakkal jatszanak. Leraktak az asztalra 9 szamkartyat az 1, 2, 3, 4, 5, 6,
7, 8, 9 szamokkal ugy, hogy mindegyik szdmkartyan latjdk a rajta levé szamot. Felvaltva
huznak egy szadmkartyat az asztalr6l. Az a jatékos nyer, akinek elobb lesz néhany olyan
kartyaja, amelyeken levo szdmok Osszege 15. Marci elsd 1épésként kivette az 5-0s szamkartyat.
Ezutan van-e olyan jatékos, aki ha tigyesen jatszik mindenképpen nyer, akarmit is hiz a masik
jatékos? Hogyan kell jatszania ehhez? Miért?

Megoldas:
Az 1. jatékos 5-0s huzésa utan ha a 2. jatékos 8-ast huz, akkor nyer, ha jol jatszik. 2 pont
1. jatékos 2. jatékos
5 8
7 3 2 pont
4 6
9/1 1/9

A 2. jatékos 8-at hliz, ezutan az 1. kénytelen 7-et htizni (8+7 miatt).

Ezutan az 2. kénytelen 3-at huzni (5+7+3 miatt).

Az 1. kénytelen 4-et huzni (8+3+4 miatt).

A 2. kénytelen 6-ot huzni (5+4+6 miatt, a 7+4 nem veszélyes, mert ahhoz 4 kellene, ami nincs
még egy).

Ezutan, ha az 1. jatékos 9-et htiz, akkor a 2. 6+8-+1-gyel nyer.

Ha az 1. jatékos 1-et hiiz, akkor a 2. 6+9-cel nyer.

Azaz a 2. jatékos nyer, akarmit 1ép az 1. jatékos. 3 pont

Megjegyzés: Ha a 2. jatékos nem 8-at htiz, akkor az 1. jatékos tud Ggy jatszani, hogy nyerjen.
Nyero stratégia indoklassal 7 pont.
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