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50. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY

Orszagos Donté — 2021. majus 29.
NEGYEDIK OSZTALY

MEGOLDASOK

1. Gabi dsszehasonlitotta négy edény: egy labos, egy fazék, egy kancso és egy tal tomegét. Uresen
a fazék nehezebb a kancsonal, és a 1dbos nehezebb a fazékndl. Viszont a labos és a fazék egyiitt
is kdnnyebb a talnal. Gabi mindegyiket teletoltotte vizzel, és igy is megmérte dket. Vizzel telve a
fazék és a labos egyforma tomegili, a tal és a labos is egyforma a tomegili, viszont a kancso
nehezebb a fazéknal.
a) Allitsd novekvd sorba az iires edények tomegét, ird fel az edények nevét!
b) Allitsd novekvé sorba a tele edényekben levé viz mennyiségét, ird fel az edények nevét!

Megoldas:
a) Az iires tomeg: kancso < fazék < labos. Mivel a fazék és a labos egyiitt is konnyebb a talnal,
ezért a tal a legnehezebb. Tehat a tdmeg szerinti ndvekvo sorrend:

kancs6 < fazék < labos < tal 3 pont

b) Vizzel telve a fazék és a labos egyforma tomeg, iiresen a labos nehezebb, tehat a 1abosban
kevesebb viz van, mint a fazékban. Ugyanigy, mivel a ldbos és a tal vizzel telve egyforma
tomegliek, liresen pedig a tal a nehezebb, ezért a tlban kevesebb viz van, mint a labosban.
Mivel a kancsé iiresen konnyebb a fazéknal, vizzel telve viszont nehezebb, ezért a
kancsoban tobb viz van, mint a fazékban. Tehat az edényekben levd viz szerinti névekvd
sorrend:

tal <labos < fazék < kancso 4 pont

2. Berci elkészitette az alabbi szamkartyakat:

)L B e e el 2

Ezutan a kartyak kozil kivalasztott 6tot, és az abra téglalapjaira rakta ugy, hogy azok a
téglalapok lettek vonallal Osszekotve, amelyekre keriild szamok Osszege tobbszordse 5-nek.
Mely szamokat valaszthatta Berci? Minden kivélasztashoz ird be a szdmok egy lehetséges
elrendezését az abra téglalapjaiba! (Két valasztas kiilonbozd, ha nem ugyanazt az 6t szamot
valasztotta Berci.)
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Megoldas:
Az 5 és a 10 csak egymassal lehet dsszekotve, massal nem, igy egyik sem keriilhet egyik

téglalapra sem. ’
Az 1 csak a 4-gyel és a 9-cel lehet 6sszekdtve, hasonldan a 6-hoz és a 11-hez. Igy ezek beirhatok

az abraba.
A 2 csak a 3-mal és a 8-cal lehet 6sszekotve, hasonldan a 7-hez és a 12-hoz. Ezek is beirhatok az

sesb/ojojojotAn]oino

valaszthatta.

12 ] szamkartyakat

Az dbra mutat egy-egy lehetséges elrendezést. Az egyikben a 4 és a 9 felcserélhetd, valamint az 1, 6
és 11 1s. A masikban a 3 és a 8 felcserélhetd, valamint a 2, 12 és 7 is.

Egy szamotos helyes kivalasztasa 3 pont, a masodik megoldas 2 pont.
Az abrdaba a szamok egy helyes beirdsa 1-1 pont.

Megjegyzés: Valogassuk kiilon csoportba azokat a szdmokat, amelyek 5 tobbszordsei: 5; 10, azokat,
amelyek 5-tel osztva 1 maradékot adnak: 1, 6, 11; azokat, amelyek 5-tel osztva 2 maradékot
adnak: 2, 7, 12; amelyek 5-tel osztva 3 maradékot adnak: 3, 8; azokat, amelyek 5-tel osztva 4
maradékot adnak: 4, 9. Az 5 tobbszordseihez csak 5 tobbszordsét lehet adni, hogy 5 t6bbszorosét
kapjuk, igy ezek nem kertilhetnek az abraba.

Az 0sszeg ugy lesz 5 tobbszorose, ha 1 maradéka szamhoz 4 maradéktl szamot adunk, vagy 2
maradéku szamhoz 3 maradéku szamot adunk. Ez alapjan allapithatjuk meg, hogy mely
szamokat valaszthatjuk, és melyik melyikkel lehet 6sszekdtve.

3. Zsofi és Dorka egy jatékban arany, eziist és bronz tallérokban gytijtik a pénziiket. 3 bronz tallér
ér 1 eziistot. 2 eziist tallér ér 1 aranyat. Dorkdnak mindhdrom fajta tallérbol ugyanannyi van.
Zso6fi aranyainak szama feleannyi, mint Dorka aranyainak szama. Viszont Dorkanak 24-gyel
kevesebb bronz tallérja van és 6-tal kevesebb eziist tallérja, mint Zsofinak, igy kettejiiknek
ugyanannyi pénziik van. Hany arany, hany eziist és hany bronz tallérja van Zso6finak, és hany
Dorkénak?

A 201113/408. sz. projektet a Nemzeti Kulturdlis Alap tdmogatja.

n<a


http://www.titnet.hu/
http://www.ixam.hu/

TUDOMANYOS ISMERETTERJESZTO TARSULAT

1088 Budapest, Brody Sandor u. 16.
Postacim: 1431 Budapest, Pf. 176
E-mail: titkarsag@titnet.hu; Honlap: www.titnet.hu; www.ixam.hu
Telefon: 483-2540, 327-8900, Fax: 327-8901
Nyilvdntartdsba vételi szdm: E-000226/2014

Megoldas:
Abrazoljuk szakaszokkal és Zso6fi és Dorka vagyonat!
Jelolje egy szakasz Dorka bronz tallérjainak szdmat. e——e

Egy eziist tallér 3 bronzot ér, és Dorkanak ugyanannyi eziistje van, mint bronza, ezért Dorka

ezlst tallérjainak értéke bronz tallérban szamolva 3 szakasznak felel meg.
—eo—o—o

Mivel egy arany tallér 2-szer annyit ér, mint egy eziist tallér, és Dorkanak ugyanannyi aranya
van, mint eziistje, ezért Dorka arany tallérjainak értéke bronz tallérban szamolva 6 szakasznak

felel meg. ° ° ° ° ® ° °

Dorka 6sszes vagyona bronz tallérban szdmolva 10 szakasznak felel meg.

Mivel Zsofinak feleannyi aranya van, mint Dorkénak, ezért Zsofi aranyainak értéke bronzban
szamolva 3 szakasznak felel meg: &—e——e——@

Zsofinak 6-tal tobb eziistje van, mint Dorkénak, ezt bronz tallérba atszamolva 3 - 6 = 18 bronz
tallér.

Zs6fi eziist tallérjainak értéke a 3 szakasznal 18 bronz tallérral tobbnek felel meg.
—o—o

18

Zsofinak 24-gyel t6bb bronz tallérja van, mint Dorkanak.
.—

24
Zs6f1 0sszes vagyona 7 szakasznak és még 18 + 24 = 42 bronz tallérnak felel meg.

Dorka Gsszes vagyona: @ ® ® ® L4 ® ® ® ® ® ®

Zso6f1 0sszes vagyona: @ ® L ° *—eo *

42
Mivel a két vagyon egyenld, a rajzokat 0sszehasonlitva megéllapithatjuk, hogy 3 szakasz 42
bronz tallért ér, azaz 1 szakasz 14 bronzot ér.

Dorkénak 14 bronz, 14 eziist és 14 arany tallérja van, ami 14 + 3-14 + 6-14 = 140 bronznak felel
meg.

Zso6finak 14 + 24 = 38 bronz, 14 + 6 = 20 eziistje és 14 : 2 =7 aranya van, ami 38 +3-:20 + 6-7 =
140 bronznak felel meg.

Tehat Dorkanak 14 bronz, 14 eziist és 14 arany tallérja van, Zs6finak 38 bronz, 20 eziist és 7
arany tallérja van.

Masképp:
Zso6fi aranyainak szama Dorka aranyainak fele, ez 24+3 - 6= 42 bronz tallért ér, ezért Dorka

aranya 84 bronzot ér, ez 84 : 6 = 14 arany tallér. Innen a megoldas ugyanaz, mint az el6z0.

Teljes megoldas indoklassal egyiitt 7 pont.

A 201113/408. sz. projektet a Nemzeti Kulturdlis Alap tdmogatja.
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4. Egy kozvéleménykutatds soran a kovetkezd két kérdést tették fel 4. osztilyos gyerekeknek:

1. kérdés: ,,Szereted a csokifagyit?”
2. kérdés: ,,Szereted az eperfagyit?”

A kérdésekre mindenki igennel vagy nemmel felelt. A valaszokbol a kdvetkezok deriiltek ki: 12
gyerek egyik fagyit sem szereti, 15 gyerek nem szereti a csokifagyit. Azok koziil, akik szeretik a
csokifagyit, 25-en nem szeretik az eperfagyit. Ugyanannyian szeretik a csokifagyit, mint
ahdnyan nem szeretik az eperfagyit.

a) Hany gyerek szereti az eperfagyit, de nem szereti a csokifagyit?

b) Hany gyerek valaszolt igennel mindkét kérdésre?

C) Hany gyerek valaszolt a kérdésekre dsszesen?

Megoldas:
Készitsiink halmazéabrat a valaszolokrdl, az egyik halmazba
azok tartoznak, akik szeretik a csokifagyit, a masikba pedig 4.0 A h
azok, akik szeretik az eperfagyit. Irjuk be a halmazrészekbe az
ott levd gyerekek szamat!
Azok koziil, akik szeretik a csokifagyit, 25-en nem szeretik az
eperfagyit, 0k a csokifagyit szeretOk halmazanak a k&zos
részen kiviili részében vannak.
12 gyerek egyik fagyit sem szereti, 6k mindkét halmazon kiviil 12
vannak.
15 gyerek nem szereti a csokifagyit, koziilik 12 az eperfagyit
sem szereti, ezért 15 — 12 = 3 gyerek van, aki nem szereti a csokifagyit, de szereti az eperfagyit.
A 2. kérdésre azok valaszoltak nemmel, akik nem szeretik az eperfagyit, 6k 25 + 12 = 37-en
vannak. Ugyanennyien véalaszoltak igennel az 1. kérdésre, azaz szeretik a csokifagyit. Koziiliik
25-en nem szeretik az eperfagyit, igy 37 — 25 = 12 gyerek szereti az csokifagyit és az eperfagyit
IS.

a) Tehat 3 gyerek szereti az eperfagyit, de nem szereti a csokifagyit. 2 pont
b) 12 gyerek mindkét fagyit szereti. 3 pont
c) Osszesen 25 + 12 + 3 + 12 = 52 gyerek vélaszolt a kérdésekre. 2 pont

A 201113/408. sz. projektet a Nemzeti Kulturdlis Alap tdmogatja.
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5. Guszti szines szamkockat készitett az abran lathato kockahalobol. A kockan egy piros és egy kék
2-es, egy piros €s egy kék 0, egy piros és egy kék 1-es volt. A kockat 2-es lapjaval felfelé letette
az asztalra, és egy papirra felirta a 2-est. A kockat az asztalon levé egyik élén atgorditette ugy,
hogy egy olyan lapon alljon, amelyik a korabbi alsé lappal szomszédos. Harom gordités utan a
2021-es szam allt a papiron. Hanyféle szinli lehetett a 2021-es szam, ha mindegyik szamjegyet
olyan szinnel irta fel Villé, amilyen szinii a kocka felsd lapjan volt? Ird fel az 6sszes lehetdséget!
(Két lehetdség kiilonbozd, ha valamelyik szamjegy szine eltéro.)

Megoldas:

Abrazoljuk agrajzzal a lehetdségeket!

1

Indulhat a piros vagy a kék 2-esbdl és az egymadssal szemben levd lapok nem lehetnek egymas

utdn a kocka tetején.

Tehat 7 lehetdség van: 1; 01;
Minden lehetoség 1 pont, 6sszesen 7 pont. Ha a versenyzo dgrajzzal felrajzolja a lehetoségeket,
akkor is kapja meg a 7 pontot, ha nem sorolja fel ujra a szines szamokat.

021;

KO K2 P1
K2 K2 » Pl
PO
P1
P2
K1
K2 » Pl
P2 » PO
P1
P2
K1

021; 20-1; 2021; 202".

A 201113/408. sz. projektet a Nemzeti Kulturdlis Alap tdmogatja.

n<a


http://www.titnet.hu/
http://www.ixam.hu/

