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42 . ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO 2. nap

OTODIK OSZTALY JAVITASI UTMUTATO

Minden feladat teljes megoldasa 7 pont

Allitsd el a 100-at egymastdl kilonb®zmodokon az 1, 2, 3, ... 9 szamjegyek
segitségeével, négy alagneleti jelet és zarojelet hasznalhatsz, de a szpmiesorrendjét
nem valtoztathatod meg! Ha két vagy tobb szamjegyéknem teszel semmilyen
megengedett jelet, akkor azokat (balrdl kezdve)tébhjegyi szamnak olvashatod!

a) 100=123456789 — ( ezt is két kulobnbdzmodon)

b) 100=987 654321 —( ezt is két kulonbdzmodon)

Megoldas:

a,) Peldaul:1+2+3+4+5+6+7+8x&8yl2+3-4+5+67+8+9

vagy 123 — 45 — 67 + 89 vady(2+3)((4(5)+6-7-8+9.

b,) Példaul: 98 + 7 — 6 + 5 -4 + 3 -2 -1 vy — 76 + 54 + 3 + 21 vagy
(9+8-7-6)[(5[4+3+2)I1.

300 darab 1cm’-es kiskocka mindegyikét felhasznalva kilonféle etiértomor

téglatesteket allitottunk dssze. Hany olyan tégtaten, amelynek oldalhosszai egész

szamok és a térfogata 3@07°? ird le a talalt téglatestek méreteit!

Megoldas:
A lehetséges méretek cm-ben érigndl 11300, 12:150, 131100, 14175, 15160,

116150, 1110130, 1112125, 115120,
212175, 23150, 25130, 26125, 210115,
314125, 35120, 3.10.10,

415115,
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515112, 56110.
Tehat 20 kulénbdztéglatest van.

a,) lgazold, hogy nem helyezhetink el egy kardcsaiban a 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9,
10, 11, 12 szamok kozul nyolc kulonedzaigy, hogy barmely él két végpontjabandev
szamok 0sszege oszthat6 legyen 2-vel.

b, Igazold, hogy elhelyezhetiink egy kocka csucseibg, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11,
12 szamok kozul nyolc kulénbdizugy, hogy barmely él két végpontjabandeszamok

0sszege oszthato legyen 3-mal.

Megoldas
a,) Ha barmely él két végpontjaban deszamok 6sszege oszthatd legyen 2-vel, akkor

minden beirt szam vagy paros, vagy paratlan. Ekbgy 8 paros, vagy 8 paratlan szam
kell. Az adott 13 szam kozott egyidisincs 8 darab, igy ez nem valdsithaté meg.

b,) Csupa 3-mal oszthatd szammal nem tudjuk megvtafdsmert nincs 8 darab ilyen
szamunk. Valasszuk ki az 6sszes olyan szamot, aBaalgl osztva 1 vagy 2 maradékot
ad. Ezek 1, 2, 4,5, 7, 8, 10, 11. Tehéat van ngp&munk, van

esély a kitbltésre.

(]

Tegyuk le valahova az 1-est. Az innen kiindulo étaksik

végére olyan szamokat kell irnunk, amelyek 3-maitvas 2

maradékot adnak. Ezen szamokbdl kiindulé élek mé

végpontjaba 3-mal osztva 1 maradékos szamot kel rirajd H

Ujra 3-mal osztva 2 maradékos szamot kell irni.

Egy lehetséges kitbltést mutat az abra.

Az 6sszel almat szedtlink. A vodorbe és a kosarligdy almat beleboritottuk a ladaba,
majd tovabb szedtiik a kisebb edényekbe. Egy voddsbekilogrammal kevesebb alma
volt, mint egy ladaban. A ladaban pedig 12 kilogneeth tobb alma van a kosarban dév
alma kétszeresénél. A kosarban pedig 6 kilograntotah alma van, mint a védoérben.

Mennyi almat szedtink, ha a szlret végen negy kad#rom vodrink és egy kosarunk
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volt tele? (A szovegben szeré@ldatok mindig a tele edényekre vonatkoznak.)

Megoldas:

I. Megoldas szakaszos &brazolassal.
vodor: -—-——5

kosar: «—-—— - +6kg

lada: e ——— 5 «—-—— 5 +12+12kg

Tudjuk, hogy egy vodorben 36 kilogrammal keveselniaavolt, mint egy ladaban. Ezért
- ——— 5 <« —-—— 5 +12+12= - ——- - + 36, ahonnan ki lehet kévetkeztetni, hogy
egy vodorben 12 kg alma volt, a kosarban 12 kgadéban 48 kg. A szedett alma
mennyiségel 48+ 312+ 18 246 Kg .

ll. A feladat szvege alapjan, ha a vodoxhea kosarbak, a ladabad kilogramm alma

v=|-36
fér, akkor a kovetkdézegyenletrendszert kapjuk: = 2k +12
k=v+6

Az egyenletrendszer megoldasa utan kapjkks18 (kg), v=12kg, |1=48kg. A
szedett alma mennyiségdl:+3v+k, vagyis4[48+ 32 18 246 Kg almat szedtlnk.

Ot szamkartyank van:@D@@. Mindegyiken egy-egy nullanal nagyobb, de
egymastol kulonbdzszamjegy all. Az egyik szamkartya forditva kediképre, ezért nem
lathato, hogy melyik szamjegy van rajta. Az 6t skartya felhasznalasaval egy kétjégy
és egy haromjedyszamot allitunk él. Mennyi lehet a két legnagyobb kilonbgégam

kulonbségének és a két legkisebb kulénbszgam kilénbségének a kulonbsége?

Megoldés:
A nem lathaté szamjegy lehet: 3, 4, 5, 6, 7.
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A két legnagyobb kilénbségzam kulonbsége lehet:
983 984 985 986 987
- 12 - 12 - 12 - 12 - 12
971 972 973 974 975
A két legkisebb kulonbségszam kulonbsége lehet:
123 124 125 126 127
- 98 - 98 - 98 - 98 - 98
25 26 27 28 29
A kulonbségek kulonbsége:
971 972 973 974 975
946 946 946 946 946

A kérdéses kilonbség tehat minden esetben 946nalsda nem lathatd szamjegy.



