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Kalmar Lészlé (matematikus)

43. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO 2. forduld

OTODIK OSZTALY- MEGOLDASVAZLATOK

1. Mateklandon csak egy, nyilegyenes, nagyon hosshétarik, amely mentén talalhaté két varos,
Alfa és Béta. Tavolsaguk 200 km. Egyenletes sebgsségyszerre indul Alfabdl egy kerékparos,
Bétabol pedig egy motoros, az utrél sehol sem teekele. A kerékparos 20 km-t, a motoros 45
km-t tesz meg o6ranként. Milyen tavdéhetnek egymastél 2 ora mualva? (A 2 6ra alatt

visszafordulni, megallni tilos volt!)

Megoldas:

A feladat nem egyértelin Négyféleképpen is értelmeztiet

L—— 4lfa — <—— Béta —
H i
200 lan

a, Lehet, hogy a két ember egymassal szembe megy.

A tavolsag:200-( 2002+ 4512= 70 ( ki

b, Lehet, hogy mindketten jobbra mennek. A t&&gi200+ 4512~ 2@ 2= 250 ( kiy

c, Lehet, hogy mindketten balra mennek. A taglD0+ 2002- 4512 150 ( kiy

d, Lehet, hogy egymasnak hatat forditva — minedipldet megkerilve — haladnak. A tavolsag:
200+ 2002+ 4512 330( k.

2. Az abran lathaté négyzet mind a kilenc mezejébedeatileg a 0 szamjeq) 5] al 29
szerepelt. Egy lépés soran kivalasztunk egy négbinbe allé négyzetet,

és benne |&/mind a négy szam értékét 1-gyel noveljik. 100déén az

abran lathaté szamokhoz jutottunk el. Hatarozzarwlg a, b, ¢, d, e, 1/ 40| e | f

értékeét!
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Megoldas:

Az a értékét ket tény hatarozza meg. Egyrészt az, laobwl fel$ sarokban 15 | a4 | 29

lévé négyzet szamait hanyszor noveltik, masrészt peglidiogy a jobb fels
55 | 100| 45

=+

négyzet szamait hanyszor noveltik. Ezek 6sszegeaadytékét. Ez most 15
29 = 44 lesz. Hasonloab értéke 15 + 40 = 55 lesz. & értéke biztosan 100,40 | 56 | 16

mert a kozépgsmez érintkezik mind a négy sarki m@zl, igy értéke is minden Iépésben 1-gyel
né. Eqy lépésben csak az egyik sarki thértéke bhet, ezért 15 + 29 + 40 + f = 100, tehéat f = 16.
Az e= 40+ 16= 5¢, d =29+ 16= 4£. Jobbra lathat6 a kész tablazat.

3. Artur kiraly kerek asztalanal nyolcan ulnek. A saa®@dos lovagok haragban vannak, kilénben a

lovagok kozott baratsag van. Hanyféleképp lehedliasztani 3 lovagot, akik baratsagban vannak?

Megoldas:

Tekintstik a mellékelt abrat!

Véalaszthatunk a fehér lovagok Kkozi

harmat, vagy a fekete lovagok koz!
harmat. Ha a 4 fehér lovag kézul 3-

kivalasztunk, akkor egy fehér lovagot nem valasztlir a fehér lovag 4-féle lehet. Ugyanigy 4-
féleképp valaszthatunk harom fekete lovagot. Vdtetank még egy fehér lovagot és hozza két
.szemkozt” Ub (vele nem szomszédos) fekete lovagot, ez is 4d@le tehgi meg. Hasonldéan
valaszthatunk egy fekete és két fehér lovagot.

A harom lovag kivalasztasa 4 + 4 + 4 + 4 = 16—féjgden torténhet.

(Ha ugy értelmezte a feladatot a versénymgy Artur kirdly is az asztalnal il, ekkor 7 éavkozil

kellett kivalasztani a feltételeknek megfélélarmat.)
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4. Egy konyvtarban egy 9 kotetes lexikon kotetei reledéil helyezkednek el az abran lathatd

sorrendben. A konyvtaros szeretné minél kevesebb
11519 21 7|1 3| 6| 8 4

fogassal rendezni a kbnyveket. Egy fogas alatt|azt

ertjuk, hogy egyiddjleg megfogunk 2 tet$keges

helyen 1é¥ konyvet, s valahova letesszik: a sar
elejére vagy végére, vagy valamelyik két konyv kbegesszik. A két megfogott kbnyvet nem
valaszthatjuk el egymastdl és sorrendjuket semébtssjik fel. Két, mar letett kbnyv kodzott

szabad rést nyitni két Uj konyv szamara. A fenabstyok megtartdsa mellett hogyan lehet a

konyveket harom fogassal rendezni?

Megoldas

A 3. és a 6. konyvet fogjuk 6ssze, helyezzik beésZ. kozé. Ekkor a sorrend 1, 5, 9, 2, 3, 8, 7,
4. Az 5. és a 9. kotetet fogjuk dssze, tegyuk 4et@ jobbra. Az Uj sorrend 1, 2, 3,6, 7, 8, 4, 5, 9.
Végil a 4. és 5. kotetet dsszefogva tegyiik a 8.8kdzé. Kész a megfadedorrend.

(Otodik osztalyban megoldasként elég egyetlen kitkharom fogasos” esetet megmutatni.)

5. A jobb oldali abran 9 pontot lathatunk 3 x 3-aeettezésben. Hany olya ¢ o °
kulonbodnek tekinthet haromszdg van, amelynek csucsai a 9 pont k¢ .
kertlnek ki? Két alakzatot akkor mondunk kilontidek, ha sem

tikrozéssel, sem mozgatassal nem hozhatok fedégbe.rajzaid ¢

elkészitéséhez hasznald a segédlapot! Mindegydntertget masik abran rajzold meg!

FINY: 00516-2008
NMH: E-000226/2014



TUDOMANYOS ISMERETTERJESZTO TARSULAT

1088 Budapest VIII., Brody Séndor u. 16.
Postacim: 1431 Budapest, Pf. 176
E-mail: fithnet@webinform.hu; Honlap www titnet.hu
Telefon: 327-8900 Fox: 327-8901

Kalmar Lészlé (matematikus)

Megoldas A lehetségek felsorolasaval valaszolunk. Osszesen Ssledgtvan.
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