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43. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO, 1. fordul6

OTODIK OSZTALY- MEGOLDASVAZLATOK

1. 1. Egy osztéasi fiveletben az osztandod és az osztd 6sszege 228hyadas 17, a maradék 111.
Hatarozd meg az osztandot és az 0sztot!
Megoldas
A megoldas sordn az "osztand6 = hanyados x osmtéradék" dsszefliggést fogjuk felhasznalni.
Vonjuk le a maradékot a 228%lb az eredmény 2178 lesz. Mivel a hanyados 17,t ex&ér
osztando 17-szerese az osztonak. Osszuk a 21 Begyend részre, megkapjuk az osztot, ami
121 lesz, majd ezt szorozzuk 17-tel, az eredmény 20fjd adjuk ehhez a maradékot: 2057 +
111 =2168. Tehat 2168 az osztandd
Ellendrzés az oszt6 és az osztandd dsszege 2168 + 121 = 2289
S val6ban2168= 121117 11.

2. Domi néhany gyumolcs sulyat hasonlitotta 6ssze mgylegen. 2 alma egyensulyt tartott 3
kortével, 1 barack pedig 3 szilvaval. Ha az eggiipenybe egy fél dinnyét, a masikba 15 kortét,
4 almat és 6 szilvat tett, akkor a mérleg egyetmnwolt. Enhez hasonléan egy egész dinnye 40
barackkal és 10 almaval tartott egyensulyt. Hampadla sulya egyezett meg 3 korte sulyaval?
(Feltételezzik, hogy az egynémyumolcsok darabonkeénti sulya egy@nl
Megoldas:

Ha fél dinnye = 15 korte + 4 alma + 6 szilva, akkodinnye = 30 koérte + 8 alma + 12 szilva.
Ha 2 alma = 3 korte, akkor 8 alma = 12 korte, t®2ab0 alma = 15 korte.

Ha 1 barack = 3 szilva, akkor 4 barack = 12 szilva.

fgy 1 dinnye = 30 korte + 12 korte + 4 barack =ké#te + 4 barack.

Mivel 1 dinnye = 40 barack + 10 alma = 40 barad&korte, ezért 42 korte + 4 barack = 40

barack + 15 korte.
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Eblol azt latjuk, hogy 27 korte = 36 barack, affitkovetkezik, hogy 3 koérte = 4 barack.
A valasz: 4 barack sulya egyezik meg 3 korte si@iav
Megjegyzés: Az egyes gyumolcsok sulyanak aranya:

szilva : barack : korte : alma : dinnye = 1 : 3::64: 180.

3. Nemrég Bécshe utaztam és egy laptopot vasaroltarzseBemben csak 2 és 5 eurés érmék voltak,
mindegyik®l 300 darab. Arra joéttem ra, hogy az ara 50-félpledpfizethet ki ezen érmékkel, de

csak 2 eurdssal nem tudtam volna kifizetni. Meneybrulhetett a laptop?

Megoldas:

Két lehebtség fordulhat él. a laptop ara egy paratlan szam volt vagy draggatit, amit ki lehet
fizetni az 6sszes két eurdssal.

l.eset:

A laptop ara egy paratlan szam volt, kilénben #ssal ki tudtam volna fizetni.

Vegylk észre, hogy a fizetésnél hasznalt 5 eurézakna paratlan kell legyen. Ez mar minden
meghataroz. Legyen a fizeténdsszegS, eblsl vonjunk le (2n- 1) [E eur6t. Az eredmény paros

lesz, s fele ennyi 2 eurdsra van sziikség a fizétéskifizetésekvalsdjiban csak abban
kilonbdznek egymastol, hogy valahanyszasrab 6tost kettesekre valtunk, vagiynek
forditottjat végezziik el.
Tehat azS értéke valamint az 6t6s6k szama egyértelmmeghatarozza a kettesek szamat. Az
otvenedik paratlan szam a 9B [b= 49t eurd is lehetett a lagp &ra, de lehet, hogy 497, 499 501
vagy 503. Ot megoldas is van.
A 495 eurd kifizetése igy alakul: 1. lebség 1 db 5-06s és 245 db 2-es

2. lehetség 3 db 5-6s és 240 db 2-es,

3. lehaiség 5 db 5-6s és 235 db 2-es,

49. lehetség 97 db 5-0s és 5 db 2-es,
50. lehetség 99 db Hs és 0 db 2-es.
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A 497-et, 499-et, 501-et, 503-at hasonldan fizekjilksak ott 1, 2, 3 illetve 4 darab 2 eurdssal
tobbet adunk.

Il.eset:

Ha 300x2 eurdnal , azaz 600 eurénal dragabb agdagkdor a kdvetkézesetek fordulhatnak &l
1610 eur6=300%2+202x5=295%2+204x5=...=55x2+300x5
vagy

1608 eur6=299%2+202x5=...=54%2+300%5

vagy

1606 eur6=298x%2+202x5=...=53%x2+300x5

vagy

1604 eur6=297x2+202x5=...=52x2+300x5

vagy

1602 eur6=296x2+202x5=...=51x2+300x5

vagy

1605 eur6=300%2+201x5=295%2+203x5=...=55%2+299x5
vagy

1603

vagy
1601

vagy
1599

vagy
1597 eur6=296x2+201x5=...=51x2+299x5
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4. Egy téglalap alaku fehér vasznat a dgllsosszabb) széle mentén egy 40 cm-es savbangaziidis

fénnyel, a bal szélén szintén egy 40 cm-es savblth szini fénnyel vilagitottak meg. Eit a

=t

vaszon bal fels sarka egy négyzet alakban sarg:

Megoldas

A séarga rész teriileté0 cm[20cm =1600cm?® =16dm?.
Ebbsl a fehér rész teriilet& 16 dm? = 96 dm?.
A zold rész teriileted96 dm? : 4 = 24dm?.

A zold rész ismeretlen oldala24dm?® :4dm=6dm ,gy a vaszon rovidebb oldala
6dm +4dm=10dm.

A fehér rész terllete 4-szerese a zoldének ék edgaluk kdzos, ezért a fehér rész hosszabb

oldala 41 4dm=16 dmés igy a vaszon hosszabb olddldm+16dm=20 .dhehat a vaszon

oldalainak hossza 10 dm és 20 dm.

5. Mennyi a négyjegy palindrom szamok 6sszege? (Egy egész szam patindna visszafelé
olvasva dnmagat kapjuk, pl. 3443, 2002, stb.)

1. megoldas:
Egy négyjegyi palindrom szadmot egyértelren meghatarozza az &l&ét jegye. Az el§
szamjegy kilencféle, a masodik tizféle lehet, tehd@0= 90 négyjegyi palindrom szam van.
Az 6sszeguket megkapjuk, ha minden egyes szamjeggoyizsgaljuk, hogy hanyadik helyi

ertéken hanyszor szerepel.
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Osszegezzilk az ezresek és az egyesek helyéntéhéldt! Ha az ezresek helyén 1-es van, akkor

az egyesek helyén is, de a két kodépgy azonos és tizféleképpen valaszthatdo meg. Gzetege
100{1000+ )= 1001. Hasonléan a t6bbi
10[@2000+ 2): 20020, 1[(1 3000 )3 30030, .. .EQ.O 9@0()=9 ac

OsszegezvaO100L{ #+ 2= 3 ... H= 10010 45 4504.

Most 6sszegezzik a szazasok és a tizesek helkiépriéw szamokat! Ha itt 1-es all, akkor
egyszeri @lfordulasa 110-et ér, de az ezresek helyéa jégy 9-féle lehet, tehat szoroznunk kell 9-

cel. Az 6sszegzés igy alakul: 90110+ 220+ 336 ..+ 990= @ 4950 445
Az eredmeényd50450+ 4455@& 4950C

2. megoldas:

A négyjegyi palindrom szamolabba alaktak. Az el megoldasban leirtak alapjan 90 darab van.

Osszegezzik &zor 1bbl= 100 110] alaklakat. It a b értéke 0-t6l 9-ig mindenfélarsiegy
lehet, tehat 10-féle.

Az 6sszedlOO11O+ 110{ + 2 3 .+ )= 100%0 110 45 14t

Osszegezzilk masodjarazbb2= 2002 1101 alaktakat. Az éz6hoz hasonl6an 6sszegezve az

0sszeg2002(110+ 110f + 2 3 .+ 0= 20020 100 45 24

Osszegezzilk végul@bb9= 9009+ 1101 'alakiakat. Az ézoh6z hasonl6an 6sszegezve az 6sszeg

900910+ 110f ¥ 2 3 .+ )= 90090 110 45 95

A most kapott 9 értéket is 6sszegezzik:

10010+ 20026 ..+ 90090 1Ip +1 +2 +3 +.)[® = Kiemelések utan

10100 # 2 3 .+ P+ 11 4 2 8 + )@ =9 450460 44550 4@
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