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47. TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Orszagos donté — 2. nap

OTODIK OSZTALY

JAVITASI UTMUTATO

1. Van 10 kilénbozs szamkartyank 0-tol 9-ig. 5 gyerek (Anna, Bea, Cili, Dora, Eniks) mindegyi-
ke hiz két-két kartyat, majd Osszeilleszti egy-egy kétjegyl szamma. Ezutéan a kovetkezd igaz
mondatok hangzanak el:

Anna: Az én szamom oszthato 26-tal.
Bea: Az én szamom oszthatd 20-szal.
Cili: Az én szamom oszthato 16-tal.

Doéra: Az én szamom oszthato 28-cal.

Lehetséges-e, hogy Eniks szama oszthato: (a) 12-vel (b) 13-mal?

Megoldas

Ha Eniké szama oszthato lenne 12-vel, akkor mind az 6t kétjegyti szam paros lenne, tehat paros
szamjegyre végzGdne. (2 pont)
Mivel csak 5 paros szamkartya van, a tizesek helyén mindeniitt paratlan szamnak kell allnia.
Ekkor viszont Bea szama nem lehetne oszthato 20-szal. (2 pont)

Az viszont lehetséges, hogy Eniks szama oszthato legyen 13-mal. Legyen Anna szama 78 = 3- 26,
Beaé 40 = 2-20, Cilié 32 = 2-16, Déraé 56 = 2-28 és Enikéé 91 = 7-13. Ekkor minden szamjegyet
pontosan egyszer hasznaltunk fel. (3 pont)

Osszesen: 7 pont

2. Toltsd ki az abran lathato kilenc mezét az 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 szdmok mindegyikének egy-
szeri felhasznalasaval tigy, hogy a sorokban és az oszlopokban is a megadott eredményt adjak a
miveletsorok! Ird le azt is, hogyan hataroztad meg a szamokat!




Megoldas
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A jobb als6 mezsbe 3 -7 = 21 miatt 3 vagy 7 keriilhet, de a 3 kevés, mert akkor folotte 19-et
kellene két szamjegy Osszegeként megkapni, ami lehetetlen. Tehat jobb alulra a 7 keriil. Folotte
az Osszeg 15, ami csak 9 + 6 alakban allhat el. A 9 nem lehet legfeliil, mert mellette az els6 két
szam szorzata csak gy lehetne 18, hogy 3 -6, de a 6 mar foglalt az utols6 oszlopban. Tehat jobb
feliil van a 6, alatta a 9. Az alsé sor zardjelében a kiilonbség értéke 3. Ez lehet 8 — 5, 5 — 2 vagy
4 — 1. Az utolso eset kiesik, mert akkor kozépen két szam szorzata lenne 48 = 6 - 8, de a 6 mar
foglalt. Az elsG eset is kiesik, mert 48 nem oszthatd 5-tel. A bal alsd és kozépsS alsé6 mezdkre
igy marad az 5 és a 2. A kozépss sorban 9 kell a zardjelben, ez pedig mar csak 1 4 8 alakban
all el és a 8 van kozépen, kiilonben nem johetne ki 48 a kozépsé oszlop szorzatara. Innen mar
egyértelmi a befejezés. Osszesen: 7 pont




3. Az abran lathato szabalyos nyolcszog csiicsai koziil szeretnénk kivalasztani harmat gy, hogy
koziiliik semelyik kett6 ne legyen szomszédos, és semelyik ketts ne legyen atellenes. Hany kii-
16nboz6 kivalasztas lehetséges? (Két kivalasztés kiilonb6z6, ha van olyan cstcs, ami az egyikben
szerepel, de a masikban nem.)

Megoldas

Nevezziik atmérének a nyoleszog leghosszabb atloit. A feltételek miatt a kivalasztott pontok
csak kiilonboz6 atmérsk végpontjai lehetnek. Ezért két 1épésben végezziik a kivalasztést: el6szor

harom atmérst valasztunk, utdna pedig minden atmérs valamelyik végpontjat. (2 pont)
A négy atmeérs kozil harmat négyféle modon valaszthatunk (aszerint, hogy melyik marad ki) és
ezek mindig ,szomszédosak”, a kovetkezd abran lathato értelemben. (2 pont)
A harom kivélasztott atmérs végpontjait csak kétféle modon valaszthatjuk (az abran vagy a teli
vagy az iires korok jok). (2 pont)
Tehat Gsszesen 4 - 2 = 8 lehetGség van. (1 pont)

Osszesen: 7 pont




4. Adott egy négyzet. Dorina beszinezte a négyzet sikjaban azokat a pontokat, amelyek tavolsdga
a négyzet kozéppontjatol legfeljebb akkora, mint a tavolsaga a négyzet legkozelebbi cstucsatol.
Hényad része a Dorina altal beszinezett teriilet a négyzet teriiletének?

Megoldas

A négyzet szemkozti oldalfelezé pontjait 0sszekotd szimmetriatengelyek négy negyedre vagjak a
négyzet sikjat. Egy-egy ilyen részbe egy négyzet-csics esik és a sik-rész pontjai ehhez a négyzet-
csticshoz vannak legkozelebb. (2 pont)
Ha egy ilyen negyedet néziink, akkor az eredeti négyzet kozéppontjahoz kozelebb es§ pontok a
szaggatott atlotol a négyzet kdzéppontja felé es6 pontok.

(2 pont)

Mind a négy negyedre elmondva ezt az érvelést, éppen a az eredeti négyzet felét fedik le a feladat
feltételének megfelels pontok. (3 pont)
Osszesen: 7 pont

A feladatokat Osszeallitotta: Gyenes Zoltan, Jakucs Erika, Nagy Kartal, Steller Gabor.
Lektoralta: Erben Péter, Gyéry Akos.
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