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48. TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Orszagos dontsé — 2. nap — 2019. majus 25.
HATODIK OSZTALY

MEGOLDASOK

1. Egy tartalyban 300 liter viz van. Van négy vodriink: egy piros, egy zold, egy kék és egy sarga.
A piros vodorbe kétszer annyi viz fér, mint a zoldbe, a z6ld vodorbe kétszer annyi viz fér, mint
a kékbe és a kék vodorbe kétszer annyi viz fér, mint a sargaba. Miutan a négy vodrot teljesen
megtoltottiik a tartalyban 1évs vizbdl, a tartalyban 11 literrel tobb viz maradt, mint amennyi a
kék vodorbe kertilt. Hany liter viz fér a zold vodorbe?

Megoldas Jeldlje P, K, Z és S hogy rendre hany liter viz fér a piros, kék, zold és sarga vodriink-
be. A feladat adatai alapjan P =27, Z = 2K, K = 2S. Tehat Z =45 és P = 8S. (2 pont)

Ezen kiviil azt is tudjuk, hogy 300 - P — K — 7 - S - 11 =K. (1 pont)

A fenti egyenleteket behelyettesitve kapjuk, hogy 300 — 85 — 25 — 45 — § — 11 = 2S5. Tehat
289 = 175. (2 pont)

Ebbél S = 17. Tehat Z = 48 =4 - 17 = 68. (2 pont)

2. Dani digitélis 6rdja 13:24-et mutat. Ez azon ritka percek egyike, amikor az 6ran négy egymas
utani szamjegy lathato.

(a) Hany ilyen perc van egy nap folyaman?

(b) Legfeljebb mennyi idé telik el két egymast kévets ilyen allas kozott?

(A digitalis 6ran mindig négy szamjegy lathato és 24 6ras formatumot hasznal, pl.: 00:41 vagy

21:29.)

Megoldas

Az 6raban a tizesek helyén csak 0, 1 vagy 2 allhat, ezért a négy szomszédos jegy koziil a legkisebb
nem nagyobb ketténél. (1 pont)

Ha a jegyek 0,1,2 és 3, akkor az orak helyén 01, 02, 03, 10, 12, 13, 20, 21 és 23 allhat, és a
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percekre maradt jegyek sorrendje tetszéleges. Ez 9 - 2 = 18 lehetdség. (1 pont)
Ha a jegyek 1,2,3 és 4, akkor az ordk helyén 12, 13, 14, 21, 23 allhat, és a percekre maradt
jegyek sorrendje tetszéleges. Ez 5 -2 = 10 lehet&ség. (1 pont)
Ha a jegyek 2, 3,4 és 5, akkor az 6rék helyén csak 23 allhat, és a percekre maradt jegyek sorrendje
tetszéleges. Ez 2 lehetGség. (1 pont)
Tehat 6sszesen 18 + 10 4+ 2 = 30 olyan perc van a nap folyaméan, amikor teljesiilnek a feltételek.

(1 pont)

A 03:21 és 10:23 egymast kovetd allasok kozott 7 ora és 2 perc (422 perc) telik el. (1 pont)
Ennél nagyobb kiilénbség nincs, hiszen az orék lehetséges értékeit (01, 02, 03, 10, 12, 13, 14, 20,
21, 23) vizsgalva lathato, hogy sehol mashol nincs 6-nal nagyobb eltérés, igy az id6pontok kozott
maskor nem lehet 7 6ranal nagyobb kiilonbség. (1 pont)

Osszesen: 7 pont

. Péter pénztarcajaban 5, 10, 20, 50, 100 és 200 forintosok vannak. Tudjuk, hogy mindegyik
pénzérme fajtabol kiilonb6zd szamu van, illetve tudjuk, hogy 5 forintos érmébdl kétszer annyi
van, mint 200 forintosbol, 100 forintos érmébél kétszer annyi van, mint 10 forintosbol, valamint
50 forintos érmébdl nyolcszor annyi van, mint 20 forintosbol. Mennyi pénze lehet legfeljebb
Péternek, ha kevesebb, mint 2000 forintja van?

Megoldas

Jelolje a, b és c a 10, 20 és 200 forintos érmék darabszamat. Ekkor az 100, 50 és 5 forintos érmék
szama 2a, 8b és 2c, igy az érmék Osszesitett értéke

(10 - a4 100 - 2a) + (20 - b+ 50 - 8b) + (200 - ¢ + 5 - 2¢) = 210a + 420b + 210c = 210 - (@ + 2b + c)

(1 pont)
Mivel 420 = 2 - 210, ezért Péternek 210-zel oszthaté forintja van. (2 pont)
A legnagyobb 210-zel oszthato 2000-nél kisebb szam az 1890(= 9 - 210) . (1 pont)

Mutatunk egy példat arra, hogy ez elérhetd.

a+ 2b+ ¢ = 9, aminek egy megoldasa a = 2,0 = 1,¢ = 5 (a masik megoldas az a = 5, b = 1,
¢ = 2). Ezekkel az értékekkel az eredeti feladat helyes megoldéasat kapjuk:

Erme 5/10(20| 50| 100 | 200 | Osszeg
darab bettivel | 2¢| a| b| 8 | 2a c
darabszam 10 21 1 8 4 5

értek | 50 | 20 | 20 | 400 | 400 | 1000 | 1890

(3 pont)
Osszesen: 7 pont
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4. Egy 5 x 5-0s tablazat minden mezdjére egy-egy pozitiv egész szamot irtunk (lehetnek kézottiik
egyenlsk). Kiszamoltuk minden sorban és minden oszlopban a szamok Osszegét. Ez a 10 Gsszeg
csupa kiilonbo6z6 pozitiv egész. Mennyi a tablazatban szereplé 25 szam Osszege, ha az a lehetd

legkisebb?
Megoldas

Mivel mindegyik sor- és oszloposszeg legalabb 5, és ezek kiilonb6z6 pozitiv egészek, ezért 6sszegiik
legalabb
5+6+7+8+9+10+11+12+ 13 + 14 = 95.

(2 pont)
A sorosszegek és oszloposszegek Osszege a 25 szdm Osszegének duplédja, ezért csak paros szam
lehet. A fentiek miatt ez legaldbb 96, igy a 25 szam Osszege legalabb 48. (2 pont)
A 48-as Gsszeg el is érhetd, példaul igy:
11112
11122
11212123
11212134
11213134
A sorosszegek itt: 6, 7, 10, 12, 13; az oszloposszegek: 5, 8, 9, 11, 15. (3 pont)

Osszesen: 7 pont
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