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50. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
Orszagos donté — 2021. majus 29.

HETEDIK OSZTALY

Minden allitasodat bizonyitanod kell.

1. 14 hetedikes focizik, 7 a 7 ellen. Koziiliik heten jarnak fociedzésre, heten nem. Henrik jar foci-
edzésre, és olyan csapatkiosztast szeretne csinalni, hogy az 6 csapataban (vele egyiitt) tébben
jarjanak fociedzésre, mint az ellenfél csapatban. Hanyféle ilyen csapatkiosztas van?

2. Megadhato-e 7 egyenes a sikon gy, hogy semelyik hdrom ne menjen at egy ponton, és a met-
széspontok szama pontosan 16 legyen?

3. Annénak van 16 doboza négy szinben (séarga, piros, kék, zold) és méretben (kicsi, kozepes, nagy,
orias). Ezeket négyesével egymasba pakolja tigy, hogy minden négyes csoportban minden szin-
b6l és méretbdl pontosan egy szerepeljen. Miutdn minden dobozt becsukott, megérkeziink, és
szeretnénk megtudni, hogy a négy orids doboz koziil melyik tartalmazza a kicsi sarga dobozt.
Allapitsd meg minél kevesebb doboz kinyitasaval, hogy melyik 6rids dobozban van a kicsi sarga
doboz!

Ahhoz, hogy egy dobozt kinyithass, mindegyik ndla nagyobb, 6t tartalmazo dobozt ki kell nyitnod.
A kicsi sdarga dobozt tartalmazo dobozt nem muszdj ténylegesen kinyitni. Nem kell indokolni, hogy
az dltalad taldlt megoldds a lehetd legkevesebb kinyitasbol dll.

4. Bergengociaban kétféle fizetGeszkoz van: garas és tallér. A bergengoc nemzeti bank minden reggel
kiirja a két fizetGeszkoz kozti valtas aznapi aranyat (pl: 7 garas = 3 tallér). Andrasnak 1100 garasa
és 400 tallérja, Bélanak 200 garasa és 1700 tallérja, Csabanak 800 garasa és 900 tallérja van.

a) Bizonyitsd be, hogy a bank kiirhat olyan valtasi aranyt, amelynél Csaba vagyona értékesebb
Andréasénal és Bélaénal is.

b) Csaba a huganak adott 100 tallért, Andras és Béla vagyona nem valtozott. Kiirhat-e most a
bank olyan valtasi aranyt, amelynél harmuk koziil még mindig Csaba vagyona a legértékesebb?

5. Az 1,2,3,...,32 szamok koziil szeretnék néhanyat bekarikézni tgy, hogy egyszerre teljesiiljon a
kovetkezs két feltétel:

(i) nincs a bekarikazott szamok kozt ketts, melyek koziil az egyik 2-szerese a masiknak.

(ii) nem tudok tjabb szamot bekarikazni gy, hogy ne legyen a bekarikazott szamok kozt kettd,
amelyek koziil az egyik 2-szerese a méasiknak.

Héanyféleképpen tehetem ezt meg?

A feladatokat Osszeallitotta: Gyenes Zoltan, Hujter Balint, Nagy Kartal, Pintér Richérd.
Lektoralta: Erben Péter, Steller Gabor.
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