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49. ORSZAGOS TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY
ORSZAGOS DONTO

NEGYEDIK OSZTALY
JAVITOKULCS

1. Zsoéfinak 5 darab 4-es ¢és 5 darab 8-as szamkartyaja van. 100 darab cukorkajat ugy
szeretn¢ kupacokba rendezni, hogy mindegyik kupac el¢ oda tudja tenni a
kupacban levo cukorkak szamat a szamkartyakbol kirakva. Keresd meg az 6sszes
lehetseéges ilyen kirakast! (A kupacok sorrendje nem szamit.) Mindegyik kirakas
esetén ird le, mely szamokat rakta ki Zsofi a kupacok elé!

1. Megoldas:

Csak 4-es és 8-as szamjeggyel 4-es 8-as, 44-es, 48-as, 84-es, 88-as szamot irhat le,
mert 100-nal nagyobb szam nem lehet. Igy a 100 cukorkanak a kovetkezd
elrendezései lehetnek:

88+8+4

88+4+4+4

84+8+8

84+8+4+4

84+4+4+4+4

48 +48 + 4

48 +44 + 8

A8 +44 +4 + 4

44 + 44 + 8 + 4 (itt a 8-as tovabb nem bonthatd, mert csak 5 db 4-es van)

A tizes helyi értékre nem elég egy 4-es kartyat tenni, mert akkor egyesekbdl 60-at
kellene kirakni, viszont a megmaradt kartydk az egyes helyi értéken 5-8+4-4 = 56
< 60-at érnek.

2. megoldas

Egyszerlibb szamolast igényel a lehetdségek Osszegylijtése, ha észrevessziik, hogy
mindegyik szam 4 tobbszordse, €s a 25 kirakasait keressiik 2-es €s 1-es szamjegyek
segitségével:

22+2+1

22+1+1+1

21+2+2

21+2+1+1

21+1+1+1+1
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12+12+1

12+11+2

12+11+1+1

11+ 11+ 2+ 1, amelyekbdl 4-gyel szorzassal adédnak a megoldasok.

A feladat teljes megoldéasa 7 pont

2. Galagonyafalvan a hires varazsitalt galagonyabogyodlébdl és varaszfiifézetbol
keverik. A varazsital csak akkor hatdsos, ha 1 liter galagonyabogyoléhez 5 liter
varazsflifozetet adnak. A galagonyabogydlé ¢és a varazsfiifozet egy-egy hordoban
van eldkeészitve, azonban a keverek elkészitéséhez csak egy 3 literes €s egy 10
literes edény all rendelkezésre, minden mas edényt és mérdeszkozt egy gonosz
varazslat eltiintetett. Hogyan lehet elkésziteni 6 liter varazsitalt?

Megoldas: A galagonyabogydlét G-vel, a vardzsfiifézetet V-vel jeldljiik:

3 0 |[3G| 0 |[3G| 0 |3G| 0 |1G|1G2V |1G2Vv 0 3V 0
literes

10 10 | 7G| 7G 4G |4G | 1G | 1G | 10 8V 0 1G2V | 1G2V | 1G5V
literes | G V

A teljes megoldas 7 pont

3. Gabi és Zsuzsi egyiitt 76 évesek, Zsofi és Dorka pedig egyiitt 53 évesek 2020-ban.
Hény évvel ezel6tt volt Zsofi és Dorka egyiitt feleannyi idés, mint Gabi és Zsuzsi
egylitt? (Tudjuk, hogy Dorka a legfiatalabb, és mar 6 is elmult 20 éves.)
frd le a megoldas menetét is!

Megoldas:
Gabi és Zsuzsi egyiitt 76 — 53 = 23 évvel 1dosebb Zsofi és Dorka egyiittes

életkoranal. fgy amikor Zsofi és Dorka egyiitt feleannyi idés, mint Gabi és Zsuzsi
egyiitt, akkor Zso6fi és Dorka egylitt 23 éves. 4 pont

Ekkor ketten egyiitt 53 — 23 =30 évvel voltak fiatalabbak, ami 30 : 2 = 15 évvel
ezelott volt. (15 évvel ezeldtt mar Dorka is €lt, tehat valoban 2 évet 6regedtek

egyiitt €vente.) 2 pont
Tehat 2020 — 15 = 2005-ben volt Zso6fi és Dorka egyiitt feleannyi 1dds, mint Gabi
¢€s Zsuzsi egyiitt. 1 pont

4. Az asztalon 24 pohdar van: 8 pohar tele van szérppel, 8 pohar félig, 8 pohar pedig
tires. Harom talca van, egy pottyos, egy csikos és egy viragos. Helyezd el a
poharakat a talcakon az 0sszes lehetséges modon ugy, hogy mindegyik talcan
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ugyanannyi pohdar legyen, mindegyik fajta poharbol legyen legalabb egy, és
mindegyik tdlcan ugyanannyi szOrp legyen a poharakban 6sszesen!
Megoldas:
Osszesen 8 - 2 + 8 = 24 fél pohar szdrp van, minden talcara 8 fél pohar szorp jut,
ami 4 egész poharnak felel meg, azaz a fél poharakbol ki kell tudni rakni egész
poharat minden talcan. Igy egy talcan vagy 2 vagy 4 fél pohar van, mivel
mindenképpen kell legyen legalabb egy fél pohér. Mivel 8 fél pohdr van, ez csak
ugy lehet, hogy két talcan 2, egy talcan 4 fél pohar van.
A 4 fél pohar mellé 2 egész pohar kell, és még 2 lires.
A 2 fél pohar mellé mindenképpen 3 teli pohar kell és 3 iires. fgy az egy talcan
levé poharakat meghataroztuk.
Egy lehetdség a kovetkezo:

1. lehetdség teli félig lires
pottyds talca 2 4 2
csikos talca 3 2 3
viragos talca 3 2 3
5 pont

Még azt valtoztathatjuk, hogy melyik talcéra keriilt 4 fél pohar, igy a fenti
lehetdségen kiviil még 2 lehetdség van:

2. lehetdség teli félig lires
pOttyos talca 3 2 3
csikos talca 2 4 2
viragos talca 3 2 3
3. lehetdség teli félig lires
pOttyos talca 3 2 3
csikos talca 3 2 3
viragos talca 2 4 2

2 pont
Ha a versenyz6 indoklas nélkiil leir egy lehetdséget, akkor csak 3 pontot kapjon,
utdna minden tovabbi lehetdség 1 pont.
Ha rossz elrendezést is irt, akkor 1-gyel kevesebb pontot kapjon, de 0-nal
kevesebb pontot nem kaphat.
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5. Gabi és Zsuzsi egy halakbdl allo logikai készlettel jatszanak, amelyben minden
halnak négyféle tulajdonsdga van: a formdja, a mérete, a mintdja és a szine.
Egy hal formaja szerint kétféle lehet: vagy kerek, vagy hosszukas;

mérete szerint kétféle: vagy kicsi, vagy nagy;

mintaja szerint haromféle: vagy pottyds, vagy kockas, vagy csikos;

szine szerint haromféle: vagy kék, vagy sziirke, vagy arany; (példaul egy hal a
készletbdl a kerek, kicsi, kockds, aranyszinii hal). A készletben az Osszes
lehetséges hal el6fordul ezekkel a tulajdonsadgokkal.
Zsuzsi ezek koziil gondolt egy halra, Gabi pedig a kovetkezOképpen probalta
kitalalni, hogy melyik halra gondolt Zsuzsi: Gabi felmutatott egy halat, Zsuzsi
pedig megmondta, hogy a mutatott halnak hany k6z06s tulajdonsdga van a gondolt
hallal (példaul a nagy, csikos, kerek, kék halnak a kicsi, csikos, hossztikas, arany
hallal egy k6z6s tulajdonsaga van, mindkettd csikos).
a) Az elsé jaték alkalmaval Gabi a kdvetkezdket tudta meg a Zsuzsi altal gondolt
halrol:

A gondolt hallal

e ( kozos tulajdonsaga van a nagy, kockas, hosszukas, sziirke halnak;

o 1 kozos tulajdonsaga van a kicsi, csikos, hosszikas, arany halnak.

Melyik halra gondolt Zsuzsi az elsé jatékban?

b) A jatékot még egyszer lejatszottak, a masodik jaték alkalmaval Gabi a
kovetkezdket tudta meg a Zsuzsi altal gondolt halrol:
A gondolt hallal
e 1 kozos tulajdonsaga van a nagy, kockas, kerek, kék halnak;
e 1 kozos tulajdonsaga van a nagy, pottyos, kerek, kék halnak;
o 2 koz0s tulajdonsaga van a nagy, kockas, hosszukas, kék halnak;
o 2 k6z0s tulajdonsaga van a kicsi, pottyos, kerek, kék halnak.
Melyik halra gondolt Zsuzsi a masodik jatékban?

Megoldas:
a) Az elsé gondolt hallal 0 kozos tulajdonsaga van a nagy, kockas, hosszikas,
szlirke halnak, ezért a gondolt hal Kicsi, kerek, nem kockas és nem sziirke.
1 kozos tulajdonsaga van a kicsi, csikos, hosszukas, arany halnak, ez a Kicsi,
tehat a gondolt hal nem csikos és nem arany. {gy a gondolt hal nem kockés és
nem csikos, tehat pottyds. Nem sziirke és nem arany, tehat kék.
Az els6 gondolt hal Kicsi, kerek, pottyos és kék. 3 pont
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b) A masodik gondolt hallal 1 k6zos tulajdonsaga van a nagy, kockas, kerek, kék
halnak és a nagy, pottyos, kerek, kék halnak. Ezek csak a mintajukban térnek el
egymastol, a tobbi tulajdonsaguk k6zos. Mivel a minta megvaltoztatdsaval nem
ndtt €s nem is csokkent a hal egyez6 tulajdonsagainak szdma, ezért a gondolt
hal nem kockas és nem is pottyos, tehat csikos.

A masodik gondolt hallal 1 ko6zos tulajdonsaga van a nagy, pottyos, kerek, kék
halnak, 2 k6zos tulajdonsaga van a kicsi, pottyos, kerek, kék halnak, amelyek
csak méretiikben kiilonbdznek, igy a gondolt hal Kicsi.

A masodik gondolt hallal 1 k6zos tulajdonsaga van a nagy, kockas, kerek, kék
halnak, 2 kozos tulajdonsaga van a nagy, kockas, hosszukas, kék halnak,
amelyek csak formajukban kiilonbdznek, igy a gondolt hal hosszukas.

A hal kicsi, csikos és hosszlkas, csak gy lehetnek meg a j6 tulajdonsagok, ha
kék.

Tehat a masodik gondolt hal Kicsi, csikos, hosszukas, kék. 4 pont
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