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51. TIT KALMAR LASZLO MATEMATIKAVERSENY

Orszagos donté — 2. nap — 2022. majus 28.
OTODIK OSZTALY

JAVITASI UTMUTATO

1. Helga és Ildi pénzérmékben tartja megtakaritott pénzét. Helganak 34 tizforintosa és valamennyi
otvenforintos érméje van. Ildinek 64 tizforintos és néhany otvenforintos érméje van. Erdekes modon
Osszesen pontosan ugyanannyi darab pénzérméjiik van. Helga lemérte, mennyi érméi 6ssztomege és 492
grammot kapott. Mennyi Ildi érméinek Ossztomege, ha tudjuk, hogy az o6tvenforintos érme pontosan
két grammal nehezebb, mint a tizforintos érme?

Megoldas. Mivel Ildinek 30-cal t&bb tizforintosa van, csak ugy lehet azonos szamu érméjiik, ha Hel-
ganak 30-cal tobb &tvenforintosa van. (2 pont)

Helga 34 db (10) 30 db ? db

Tldi 34 db (10) 30db (10)  |2db

Ha mindkét lany félretesz fejenként 34 tizforintost, és annyi 6tvenforintost, amennyije Ildinek van,

akkor Helganal marad 30 6tvenforintos, Ildinél pedig 30 tizforintos. (1 pont)
Tudjuk, hogy az otvenforintos 2 grammal nehezebb a tizforintosnal, vagyis Helga érméinek témege
30 - 2 = 60 grammal tobb. (2 pont)

Tehat Ildi érméinek ssztomege 492 — 60 = 432 gramm. (2 pont)

Osszesen: 7 pont

2. Kolos egyforma kockakbol épitett egy testet. Ezutén elkészitette a test ,nyarsabrajat”: felirta, hogy
elolrdl, illetve balrol nézve az egyes helyeken hany kockat ,nyarsalna fel”, ha az adott helyen atsztrna
a rajzot a rajzsikra merGlegesen.
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Elolrél nézve Jobbroél nézve

Szinezziik ki a megadott mintdban a kockak helyét.

Als6 szint Ko6zéps6 szint Felsé szint

Az épitmény nincs dsszeragasztva, azaz minden olyan kocka alatt, amely nem a legalso szinten van,
kell legyen eqy madsik kocka. Alabb eqy egyszeribb épitmény nydrsdbrdja ldthato.

111 2

Elolr6l nézve  Jobbroél nézve

Megoldas. A fels6 szinten egyetlen kocka van, a két egyes kijeloli a pontos helyét. (1 pont)
A kozéps6 és az also szinten is kell lennie kockédnak ezen a pozicion. (1 pont)
Also szint Ko6z¢éps6 szint Fels6 szint

Az also szinten kitolthetjiik a tele sorokat és oszlopokat. (2 pont)
Utana méar csak egy kocka hidnyzik, aminek helye egyértelm. (1 pont)
Als6 szint KoézépsS szint FelsG szint
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Végiil a kozépss szint kitoltése is egyértelmiivé valt, ha figyelembe vessziik, hogy minden kocka
alatt is kell kockanak lennie az als6 szinten. (2 pont)
Tehat a teljes szinezés igy néz ki:

Als6 szint Ko6zéps6 szint Felsé szint

Osszesen: 7 pont
Megjegyzés: Ha valaki indokléas nélkiil rajzolja fel a helyes abrét, akkor 4 pontot kapjon.

3. Sanyi a Harry Potter-napokon szeretné megnézni mind a nyolc filmet a kedvenc mozijaban. A
moziban harom napon adjak a filmeket, mindharom napon 1-2-3-4-5-6-7-8 sorrendben, és Sanyi is
ilyen sorrendben szeretné latni Gket, mindegyiket pontosan egyszer. A filmek megnézését tobb napra
is oszthatja, de lehetnek olyan napok, amikor egy részt se néz meg.

Hényféleképpen teheti ezt meg?

Megoldas. Aszerint csoportositjuk az eseteket, hogy Sanyi néz-e filmet a masodik napon.

e Ha a masodik napon Sanyi nem megy moziba, akkor a nyolc filmet az els6 és a harmadik nap
kozott osztja szét, beleértve azt is, hogy mindet megnézi egyetlen nap alatt. Ez , mert az
els6 napon 0,1,2...,8 részt lathat. (2 pont)

e Ha a masodik napon megy moziba Sanyi, akkor elég azt megszamolni, hogy melyik résszel kezd
és melyikkel fejezi be ezen a napon, mert innen egyértelmi, hogy az elsé és a harmadik napon
mit kell megnéznie.

— Ha csak egy részt lat a méasodik napon, az nyolcféle lehet, ez . (2 pont)

— Ha legalabb két részt, akkor az {1,2,...,8} halmazbdl kell 2 szamot valasztania (mésodik

napi elsg és utolso résznek), ez | £ = 28 eset | (2 pont)
Osszesen tehat \9 +8+28 =145 ‘ lehetdsége van Sanyinak terve végrehajtésara. (1 pont)

Osszesen: 7 pont

TIT - Kalmar Laszlo
Matematikaverseny



www.titnet.hu
www.kalmarverseny.hu

ONERETTER e . .
\5;@ <>o,:f TUDOMANYOS ISMERETTERJESZTO TARSULAT
¥ %,

S

S &

< 1088 Budapest, Brody Sandor u. 16.
3 Postacim: 1431 Budapest, Pf. 176.
E-mail: titkarsag@titnet.hu; honlap: www.titnet.hu; www.kalmarverseny.hu
Telefon: 483-2540, 327-8900; fax: 327-8901
NSZFH nyilvantartasba vételi szam: E-000226/2014

4. L-triominokbol szeretnénk egy négyzetet épiteni gy, hogy semelyik két triomind ne alljon Gssze
egy 2 x 3 -as téglalappa. Legalabb hany triominot kell ehhez felhasznalnunk?

Az dbrdn eqy L-triomind lathato. A triomindkat el lehet forgatni, de oldalaiknak a négyzet oldalaival
pdrhuzamosaknak kell lenniiik. Az épités sordn sem hézag, sem dtfedés nem keletkezhet.

Megoldas. Mivel egy triomindé harom kis négyzetbdl all, a legkisebb lehetséges szoba jovd triomind-

szdm a 3. (1 pont)
A héarom triominobdl allo 3 x 3-as négyzetet nem lehet megépiteni, mert a négyzet négy sarkat csak
négy kiilonbozd triominéd fedhetné le.

(2 pont)

Ezutan a kovetkezs szoba jov6 triominoszam a 12. (1 pont)
12 db L-triomin6bol osszeallithatod egy négyzet, példaul az alabbi modon:

(3 pont)

Osszesen: 7 pont

A feladatokat Gsszeallitotta: Hujter Balint, Karolyi Gergely, Nagy Kartal, Pintér Richard.
Lektoralta: Erben Péter, Steller Gabor.
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