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Orszagos donté — 2. nap — 2026. marcius 21.

HATODIK OSZTALY

MEGOLDASOK

1. Egy tablara felirtunk 9 egymast kévets pozitiv egész szamot. Koziililk harmat pirosra szineztiink,
masik harmat kékre, a fennmarad6 harmat pedig zoldre. A piros szamok Osszege paros. A kék szamok
szorzata paratlan. A zold szdmok Osszege paratlan, de szorzatuk péros.

Milyen szind lehet a két legkisebb szam, ha azonos szintiek?

Megoldas. A harom kék szdm szorzata csak gy lehet paratlan, ha mind paratlan.

A harom zo6ld szam ko6zott viszont kell lennie parosnak, de az Osszegiik paratlan, igy koziiliik 2 paros
és 1 paratlan.

A harom piros szam Osszege csak ugy lehet paros, ha mind péaros, vagy ha 1 paros és 2 paratlan van
koztiik.

De kilenc egymas kovets szam kozott 0sszesen négy vagy 6t paros van, igy a 2 zold mellett 3 pirosnak
kell parosnak lennie.

Mivel a két legkisebb szam egyike paros, a masik paratlan, igy csak zoldek lehetnek.

Ez meg is valosithato, példaul: 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10.

2. Agost el6tt van egy lila, egy sarga és egy fehér kartya. Mindegyikre irni fog egy-egy pozitiv egész
szamot. El6tte a kovetkezd két allitdst mondja:

LA lila és a fehér kartyakra kiilonb6z6 szamokat fogok irni.”
,A harom szam Osszege 100 lesz.”

Hanyféleképpen tud szamokat irni a kartyakra Agost tgy, hogy az allitasai teljesiiljenek?

Megoldas. Ha a lila kartyara 1-et ir, akkor a masik két kartyan a szamok osszege 99. Ezt 98-féleképpen
lehet felirni két pozitiv egész 6sszegeként, ha az osszeadandok sorrendje is szamit. Ebbdl azonban egy
nem lesz jo, amikor a fehér kartyan is 1-es van. Tehat ilyen felirasbol 97 1étezik.

Hasonloan, ha a lila kartyan 2 van, akkor a mésik kettd Osszege 98, amit 97-féleképpen lehetne felirni,
de 1 nem lesz jo, vagyis marad 96.

Ez egészen addig miikodik, amig a lila kartydn 49 van, akkor a maésik két szam Osszege 51. Ez 50
lehetséges folytatéast jelent, amib6l nem jo az, amikor a zold kartyéan is 49 van. Ez 49 lehetséges feliras.
Ha a lila kartyan legalabb 50 van, akkor mér nem fordulhat els, hogy a fehér kartydn ugyanaz a szam
szerepeljen, mint a lilan, ezért innent6l mar minden lehetséges Gsszeg jo felirdst eredményez.

Ha a lila kartyan 50 < n < 98 all, akkor 100 — n a masik két szam Osszege, amit (99 — n)-féleképpen
lehet Osszegként felirni.
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Vagyis a lehetséges felirdsok szama:

98 - 97

97+96+ ... +49+494+48+ ... +1=97T+96+ ... +2+1+49 = + 49 = 4802.

Masodik megoldas. Képzeljiik el a 100-at szaz darab 1 osszegeként:
1+14+1...+1+4+1

Valasszunk ki a 99 darab + koziil kettst, és ezek jelentsék a ,kartyahatarokat”. Vagyis, ha pl. az elsé
+ a 6. a mésodik pedig a 29., akkor az azt jelenti, hogy a lila kartyara 6-ot, a sargara 23-at, a fehérre
pedig 71-et frunk. Ha tehat annyi a feltétel csak, hogy a kartydkra irt szdmok Osszege 100 legyen,
akkor olyanbél épp annyi van, ahanyféleképpen a két +-t ki tudjuk valasztani.

Az els§ +-ra 99, a masodikra mar csak 98 lehet&ségiink van, és ezek fliggetlenek. De a sorrendjiik sem
szamit, igy % lehetGség van a két + kivalasztasara.

Ebbédl még le kell vonni azokat, amikor a lila és a fehér kartyan ugyanaz a szam van. Ilyenbdl 49
van, hiszen ha a lila kartyan legfeljebb 49 van, akkor a fehéren ugyanaz a szdm szerepelhet, és ez
meghatarozza a sargan 1év6 szamot egyértelmiien. Ha viszont a lila kartyan 1évé szam legalabb 50,
akkor nem lehet a lila és a fehér egyenld.

Tehat a helyes vélasz: &fs — 49 = 4802.

3. Egy négyjegyt pozitiv egész szamot leirtunk egy papirra.

Ezutan a kovetkezd sorba, a szomszédos szémjegyek ala leirjuk azok 3527
kiilonbségének abszolat értékét. Fzt ismételjik addig, amig az utolsod 235
sorban egyetlen szamjegyet kapunk.

Legfeljebb hany kiilonb6z6 szamjegy szerepelhet a papiron? 12
A jobb oldali példaban a papiron az 1,2,3,5,7 szamjegyek szerepelnek, 1

vagyis 5 kilonbozd szdmgegy.

Megoldas. Ha tiz kiilonb6z6 szamjegy szerepel a papiron, akkor koztiik van a nulla is.

Ha a nulla az els6é sorban van, akkor a vele szomszédos szamjegyek meg fognak jelenni a koévetkezd
sorban is.

Ha a nulla nem az els6 sorban van, akkor azt csak tgy kaphattuk, hogy egy szdmbol 6nmagat vontuk
ki. Tehat nem lehet mind a tiz szamjegy kiilonb6z6.

Kilenc kiilonbo6z6 szémjegy lehetséges, példaul a kovetkezé modon:

9265
741
33
0
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4. Egy 5 x 7-es téglalapot a rdcsvonalak mentén 6sszefliggd részekre osztottunk gy, hogy minden rész
kertilete egyenlé és legalabb 10 egység. Legfeljebb hany részre oszthattuk a téglalapot, ha minden rész
teriilete kiillonbo6z6?

Adj példat a lehetd legtdbb résszel és bizonyitsd, hogy anndl tobb nem lehet.

Megoldas. 1, 2, és 3 négyzetbdl allo alakzatbol csak az alabbi abran lathato négyféle 1étezik. Ezek
keriilete kisebb 10 egységnél, igy nem szerepelhetnek az 5 x 7-es téglalap felosztasaban.

K=4 K =6 K =8 K =8

Ezért a felosztasban szerepls részek tertilete legaldbb 4 egység. A hat legkisebb lehetséges teriilet
Osszege 4 + 54+ 6+ 7+ 8+ 9 = 39, ami tobb az 5 x 7-es téglalap teriileténél, igy a felosztéasban
legfeljebb 6t rész szerepelhet.

Ot résszel létezik megfelels felosztas. Az abran lathaté konstrukcié esetén minden rész keriilete 12
egység, teriiletiik pedig az dbran szerepel.

Az 504108/14266. sz. projektet a Nemzeti Kulturalis Alap tamogatja.
Az NTP-TMV-25-0036/1. sz. projektet a Nemzeti Tehetségprogram és a Kulturalis és Innovaciés Minisztérium tamogatja.
W £
' ; [ an ) s :
#* NemzetiTehetség F950 KULTURALIS £5 INNOVACIOS gi NEMZETI KULTURA‘L[S
i Program M MINISZTERIUM =i TA MOGATASKEZELO




